CHU BE MUC DO CAN DAT GHI CHU
- Biét dao ham clia ham s6 lrong gidc.
Kinéng
Tinh duoc dao him cia mdt sb ham sb | Vi dy. Cho y = tan(3x). Tinh y'(x).
lugng gidc.
4.Dao him cap hai | Kién thike
Dinh nghia. C4ch tinh. Biét dinh nghia dgo him cp hai.

Y nghia co hoc ciia
dao ham cap ha.

Kindng
Tinh duoc
- Dao ham cdp hai ctia mgt s6 ham s6.

- Gia toe tirc thoi ciia mdt chuyén dong co
phwong trinh § = f{f) cho trudc.

Vi du. Cho f{x) = 2, tinh £2(x).
Vi du. Mt chuyén dong c6 phuong trinh
S=r 442 +5 (ttinh bang gidy).

Tinh gia tdc cla chuyén déng tai thoi diém £ =2,

V1. PHEP DOT HINH VA PHEP DONG DANG TRONG MAT PHANG

1. Phép bién hinh

Kién thire
Bict dinh nghia phép bién hin.
Kining

Dung dugc anh cia mot diém qua phép
bicn binh d cho.

Vi du. Trong mit phéng, xét phép chiéu vuong
gdc Ién duomg thiing d.

Dung anh ciia diém M qua phép chiéu do.

Phép chiéu d 6 12 phép bién hinh Khong?
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CHUBE MUC O CAN DAT GHI CHU
2. Phép doi ximg truc | Kién thirc Vi du. Trong mit phing cho duong thing d va
: " C | cdc diém khong thing hang A, B, C. Dyng anh
Dinh nghia, tinh chat. | Biét duoc:

Truc d6i ximg clia mét
hinh.

- Dinh nghia cia phép dbi ximg truc;

- Phép dbi ximg truc c6 cdc tinh chét cla
phép doi hinh;
- Biéu thirc toa d9 cia phép d6i ximg qua

moi truc toa do:

- Truc dbi ximg ctia mt hinh, hinh ¢6 truc
d6i ximg.

Kinang

- Dung dugc énh ctia mgt diém, mgt doan
thfmg, mt tam gidc qua phép doi Ximg

truc.

- X4c dinh duorc biéu thic toa d6; truc doi

ximg cuia mgt hinh.

cia diém A, doan thing AB, tam gidc ABC qua
phép dbi ximg truc d.

Vi du. Cho tam gidc ABC. Goi H 1a tryc tam tam
gidc, H' 12 diém d6i ximg cia H qua canh BC.
Chimg minh ring H' thudc diromg trdn ngoa tiép
tam gidc da cho.

Vi dy. Cho diém M(1; 2). Xéc dinh toa d9 cia cic
diém M' vd M" tuong tmg 1a cdc diém di ximg
cua M qua céc truc Ox, Oy.

Vi dy. Trong s6 c4c hinh sau: Tam gidc cin, hinh
vuong, hinh chir nhat, hinh tron, hinh thang

vudng ... hinh nao ¢d truc doi xung?
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CHU DE

MUC DO CAN DAT

GHI CHU

3, Phép doi ximg tAm
Dinh ngha, tinh chat.

Thm dbi ximg cia mdt
hinh.

Kién thitc

Biét duoc:

- Dinh nghia cia phép doi ximg tim;

- Phép d6i ximg thm c6 céc tinh cht ciia
phép doi hinh;

- Biéu thifc toa d9 cia phép doi ximg qua
g0c toa do;

- Tam d6i ximg ctia mdt hinh, hinh ¢6 tim
d6i ximg.

Kining

- Dyng dwgc anh cua mot diém, mot doan
thing, mdt tam gidc qua phép doi ximg
tam.

- Xic dinh dugc biéu thitc toa 9, tim doi
ximg cua mt hinh,

Vi dy. Cho diém O va ba diém khong thang hang
A, B, C. Hiy dg anh cia diém A, doan thing
AB, tam gidc ABC qua phép d6i x(mg tim O.

Vi du. Cho tam gidc ABC. Goi H la tryc tim tam
gidc, H'12 diém dbi ximg cia H qua trung diém
canh BC. Chitng minh ring H' thude duong tron
ngoai tiép tam gidc da cho.

Vi dy. Cho diém M(1; 3). Xéc dinh toa g cia
diém M'12 diém di xing ciia M qua gdc toa do.

4, Phép tinh tién

Dinh nghia, tinh chit,
bicu thirc toa do.

Kién thire
Biét dugc:

- Dinh nghia ciia phép tinh tién;

Vi dy. Cho vecto V va ba diém khong thang hang
A, B. C. Dung anh cda diém A, doan thang AB,
tam gidc ABC qua phép tinh tién theo vecto V.
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CHU DE

MUC BQ CAN PAT

GHI CHU

- Phép tinh tién ¢6 cdc tinh chét ciia phép
doi hinh;

- Biéu thirc toa o cia phép tinh tién.
Kindng

Dung duoc anh cla mot diém, mdt doan
théing, mét tam gidc qua phép tinh tién.

Vi dy. Cho diém M(1; 2). Xéc dinh toa d9 diém
M 13 nh cia M qua phép tinh tién theo vecto
V=(57).

5, Khi niém vé phép
quay

Kién thire

Biét duoc:

- Dinh nghia ctia phép quay;

- Phép quay c6 cc tinh chat ciia phép
doi hinh.

Kinang

Ding dugc anh cia mot diém, mdt doan
thing, mot tam gidc qua phép quay.

Vi dy. Cho diém O va tam gidc ABC. Dimg anh
clia di¢m A, doan thang AB, tam gidc ABC qua
phép quay tim 0, géc quay 60°, nguoc chicu kim
déng ho.

6. Khdi niém vé phép
doi hinh va hai hinh
bfing nhau

Kién thire
Biét duoc:

- Khdi niém v¢ phép doi hinh;
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CHU DE

MUC DO CAN DAT
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- Phép tinh tién, d6i ximg truc, d6i ximg
tam, phép quay 1a phép doi hinh;

- Néu thye hién lién tiép hai phép doi hinh
thi ta duge mot phép doi hinh;

- Phép d6i hinh bién ba diém thing hing
thinh ba diém thing hing va thit ti giita
cdc diém duge bdo todn; bién dudng thing
thnh dudng thing; bién tia thanh tia; bicn
doan thing thanh doan thing bing n;
bién tam gidc thanh tam gidc bang né; bién
goc thinh goc bang nd; bién duong tron
thanh duong tron cd cing ban kinh;

- Khéi niém hai hinh bang nhav,
Kining

Butc déu vin dung phép doi hinh trong
mt s0 bai tip don gian.

Vi du. Qua phép doi hinh, tryc tim, trong tim,...
clia tam gide cd dugc bién thinh tryc tim, trong
tam,... ctia tam gidc anh khong?

Vi dy. Qua phép dbi ximg truc d, tam gidc ABC

duge bién thanh tam gidc A'B'C’. Hai tam gidc 46
¢6 bing nhau khong?

7. Phép vi tyr
Dinh nghia, tinh chat.

Kién thitc

Biét duoc:

Vi dy. Cho diém O, vi ba diém khong thang hang
A, B, C. Dung anh cua diém A, doan thfmg AB,
tam gidic ABC qua phép vi tur tim O ti 50 2.
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Tam vi tr cia hai
duong tron.

- Dinh nghia Rhép Vi tw va tinh chét: Néu
phép vi ty bién hai di€m M, N lan lugt
thanh hai diém M, N' thi

M'N' = kMN
M'N' = |k MN;

- Anh ciia mdt dudng trdn qua mot phép
vitu.
Kining

- Dung dwrgc dnh cuia mot diém, mot doan
thing, mt dwomg tron,... qua mot phép
Vi tu,

- Budc dau vin dung duge tinh cht ciia
phép vi tir dé giai bai tap.

Vi dy. Tam gide ABC ndi tiép duong tron tm O,
bén kinh R. Céc dinh B, C ¢6 dinh con dinh A
chay trén (0). Tim tap hop trong tim G ctla tam
gide d6.

Vi dy. Dyng énh ctia dudng tron (1; 2) qua phép
vi ty tim O ti s6 3.

Vi dy. Cho trudc hai duong tron (0; 2) va (0'; 1)
& ngodi nhau. Phép vi tr ndo bién dwong tron nay
thanh dudmg tron kia?

8, Khai niém vé phép
dong dang vi hai
hinh dong dang

Kién thire
Biét duoc:
- Khdi niém phép dong dang;

- Phép dong dang bién ba dicm thang hing
thanh ba diém thing hing va bao toan thir
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GHI CHU

tu giita cdc diém; bién duomg thang thinh
duong thing; bién mot tam giéc thinh tam
gidc dong dang véi nd; bién duong tron
thanh dudng tron,

- Khéi niém hai hinh dong dang.

Kining

- Butc dau vin dung duge phép dong
dang dé gidi bai tap.

- Xéc dinh dugc phép dong dang bién mot

trong hai dwong tron cho trude thanh
dwong tron con lai.

Vi du. Qua phép dbng dang, tryuc tAm, trong
tim,... clia tam gidc ¢6 duoc bién thanh tryc tim,
trong tAm,... clia tam gidc dnh khong?

VIL DUONG THANG VA MAT PHANG TRONG KHONG GIAN. QUAN HE SONG SONG

1. Dai cwong vé
dwimg thing va mat
phing

Mg dau vé hinh hoc
khong gian.

Cic tinh chit dwoc
thira nhén,

Kién thire

- Biét c4c tinh chét duoc thira nhan:

+ C6 mft va chi mot mat phang di qua ba
diém khong thang hang cho trudc;

+ Néu mdt duomg thing ¢6 hai diém phén
biét thuge mdt mét phing thi moi diém cia
duong thing déu thude mat phang do;
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CHU BE MUC PO CAN DAT GHI CHU
Ba céch xdc dinh mit | + C6 bén diém khong cing thudc mot mat
phang. phang;
Hinh chép vahinh t| . . . .
dién + Neu hai mat phang phin bict c6 mt| v dy. Cho tam gidc ABC & ngoai mt phing (P),

diém chung thi chiing c6 mdt diém chung
khéc;

+ Trén mbi mit phing, céc két qua da biét
trong hinh hoc phing déu diing.

- Biét duoc ba céch x4c dinh mit phfmg
(qua ba diém khong thang hing; qua mot
duong thing va mdt diém khong thuge
duong thng d6; qua hai dwong thing cit
nhau).

- Biét duoc khdi niém hinh chép; hinh
ti dién.

Kining

- V& dugc hinh biéu dién cla mot s hinh
khong gian don gian.

céc dudng thing AB, BC, CA kéo dii cit mjt
phing (P) twong img tai D, E, F. Chimg minh ba
diém D, E, F thing hing.

Vi du. V& hinh biéu dién cia hinh chop 6 gide.
Chi ra dinh, canh bén, canh ddy, mat bén, mét
ddy, ctia hinh chép dé.

Vi dy. Cho biét hinh biéu dién cia tam gidc; hinh
binh hanh; hinh chit nhat; hinh thoi; hinh vudng;
hinh thang cén; hinh thang vudng.

Vi du. Hinh ndo trong hai hinh sau biéu dién t
dién "tot hon"?
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CHU BE
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- Xéc dinh duoc giao tuyén cia hai mit
phang; giao diém cia duong thing vi mt
phing,

- Biét st dung giao tuyén ciia hai mit
phing dé chimg minh ba diém thing hing
trong khong gian.

- Xéc dinh duoc dinh, canh bén, canh day,
mét bén, mat ddy clia hinh chép.

Hinh 1 Hinh 2

2, Hai dwimg thing
chéo nhau va hai
dwimg thing song
song

Vi trf twong doi giita
hai dudng thang,

Hai dudng thing song

song.

Kién thitc

- Biét khdi niém hai duomg thing tring
hau, song song, cét nhau, chéo nhau trong
khong gian.

- Biét (khong chimg minh) dinh 1i; “Néu
hai mét phang phan biét lan luot chita hai
duong thing song song ma cit nhau thi
giao tuyén cia ching song song (hodc

trung) véi mot trong hai dwong do”.

Vi du. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh
binh hanh,

) Goi M, N tuong tmg 12 trung diém ciia SC, SD.
Céc duomg thang AB va MN c6 song song voi
nhau khong”

b) Céc dudng thing SC v AB 1 hai duong thing

song song, cat nhau, chéo nhau, hay tring nhau’?
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CHUDE
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Kinang
- Xéc dinh duoc vi trf twong d6i giira hai
dudng thing.

- Biét céch chimg minh hai duong thing

song song.

- Biét 4p dung dinh If trén & xéc dinh giao
tuyén hai mit phing trong mot s0 truomg
hop don gian.

Vi du. Trén canh AB ctia tir dién ABCD ldy hai
diém phan biét M, N. Chimg minh rang CM, DN
13 hai dudmg thing chéo nhau,

Vi dy. Hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh binh

hanh. X4c dinh giao tuyén cila hai mit phing
(SAB) va (SCD).

3, Duimg thing va
mit phing song song

Kién thire

- Biét khdi niém va diéu kién dé duong
thang song song V4 mit phﬁng.

- Biét (khong chimg minh) dinh 1i: "Néu
drong thing a song song véi mét phing
(P) thi moi mat phfmg (0) chira a va cit
(P) thi ct theo giao tuyén song song véi a'.
Ki ning

- Xéc dinh duoc vi trf twong doi gitia
dudmg thang va mét phing.

Vi du. Cho hinh 1&p phuong ABCD.A'B'CD', chi
ra trén hinh v& cc duong thing;

a) Song song vi it phing (ABC'D);

b) Cat mit phﬁng (BCC'BY;

¢) Nam trong mét phéing (ABCD).

Vi dy. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy 12 hinh thoi.
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CHUBE
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GHI CHU

- Biét cich vé hinh biéu dién mot dwong
thing song song Vi mot mit phfmg;
chimg minh mdt dudng thing song song
véi mdt mit phang.

- Biét dya vdo cdc dinh If trén € xéc dinh
giao tuyén cia hai mjt phéing trong mdt so
trudng hop don gian.

a) Chimg minh AB song song véi mit phang
(SCD).

b) Goi M la trung diém clia SC, xéc dinh giao
tuyén clia hai mit phﬁng (BAM) va (SCD).

4, Hai mit phing
song song, Hinh ling
tru va hinh hop

Kién thire
Biét duoc:

- Khdi nigm va di€u kién dé hai mét phang
song song;

- Dinh If Ta-lét trong khong gian;

- Khdi niém hinh ldng try, hinh hop;
- Khéi niém hinh chdp cut.

Kining

- Biét cich chimg minh hai mit phang
song song.

Vi dy. Cho hinh lip phuong ABCDABCD.

a) Mit phéng (4'B'C'D’) c ct mit phing (ABCD)
khong?

b) Chimg minh ring mp (AB'D') // mp (BDC).

Vi dy. Vé hinh biéu dién cda hinh ling try véi
day 1a tir gide déu.

Vi dy. V& hinh bicu dién cita hinh chép cut véi
day 12 tam gidc déu. Chi ra trén hinh vé mit ddy,
mét bén, canh ddy, canh bén ctia chdp cut do.
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CHU BE
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GHI CHU

- V& dugc hinh biéu dién cta hinh hop,
hinh ling try, hinh chép c6 ddy la tam gidc,
tir gidc.

- V& duoc hinh biéu dién cta hinh chép
cut véi ddy [a tam gidc, tir gidc.

5, Phép chitu song
song, Hinh hiéu dién
clia mgt hinh khong
gian

Kién thite

Biét duoc:

- Khéi niém phép chiéu song song;

- Khéi niém hinh biéu dién ciia mot hinh
khong gian.

Ki ning

- Xdc dinh dwoc phuong chiéu, mit phang
chiéu trong mt phép chiéu song song.
Dung dugc anh cia mt diém, mdt doan

thing, mft tam gidc, mot duong tron qua
mt phép chiéu song song.

- Vé duoc hinh biéu dién cla mt hinh
khong gian.

Vi dy. X4c dinh hinh chiéu cia mot dudng thfmg
qua phép chiéu song song trong céc truomg hop:

- Duong thang dd song song véi phirong chiéu;

- Dudng thing d6 khong song song vdi phirong
chiéu.

Vi du. Hinh chiéu song song clia mdt hinh binh
hanh c6 1a mgt hinh binh hanh khong?

Vi du. V& hinh biéu dién cla tam gidc déu, hinh
thang vudng, hinh binh hanh, hinh thoi.
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VIIL VECTO TRONG KHONG GIAN. QUAN HE YUONG GOC TRONG KHONG GIAN

1. Vecto trong khong
gian

Vecto. Cong, trir vecto,
nhén vecto voi mot
s6. Diéu kién dong
phing ctia ba vecto.
Tich v6 hudng ctia hai
Vecta.

Kién thite

Biét duge:

- Quy tic hinh hop dé cong vecto trong
khong gian,

- Knéi niém va diéu kién ddng phing cia
ba vecto trong khong gian.

Kining

- Xéc dinh duge gée giita hai vecto trong
khong gian.

- Van dung dugc cac phép cong, trir vecto,
nhén vecto voi mdt s, tich vo huong cia
hai vecto, s bing nhau cda hai vecto
trong khong gian dé giai bai tip.

- Biét cich xét su dong phéng hodc khong
dong phfmg ciia ba vecto trong khong
gian,

Vi du. Cho ti dién ABCD, goi G la trong tim tam
gidc BCD. Chimg minh ring

AB +AC + AD = 3AG.
Vi du. Cho tir dién ABCD. Goi 1, J twong tmg 12
trung diém cia AB, CD. Chimg minh ring AC,
BD, 1 1a céc vecto dng phing.
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CHU DE MUC DO CAN DAT GHI CHU
2. Hai duimg thing | Kién thirc
TIRNiS g% Biét duoc: Vi du. Cho tam gidc ABC, fim mgt vecto chi

Vecto chi phirong cia
duong thing.

Géc gilta hai dwong
thﬁng.

Hai dudmg thing vuong
goc.

- Khéi niém vecto chi phuong cua duong
théng;

- Khai niém gdc giira hai duong thﬁng;

- Khéi niém va diéu kién dé hai duong
thé"mg vudng goc voi nhau,

Kining

- Xdc dinh dwgc vecto chi phwong cia
duong thing; g6 giira hai duomg thing.

- Biét cach chimg minh hai diong thing
vudng gdc voi nhau.

phuong clia duomg théing
a) Chira canh BC;
b) Chita trung tuyén AM.

Vi du. Cho hinh 14p phuong ABCD.AB'C'D'. Xic
dinh géc giita cic duomg thing AB'va CD'

Vi du. Cho hinh ldp phuong ABCD.ABCD)
chimg minh ring AB' vuong géc véi CD'

Vi du. Cho ba diromg thing a, b, ¢. Chimg minh
ring néu b song song véi ¢ ma a vudng gée véi b
thi a vudng géc vai c.

3, Puimg thing vudng
géc v6i mit phing

Duong thing vudng
gbc voi mét ph?mg.

Kién thite
Biét duoc;

- Dinh nghia va dicu kién d¢ duong thing
vudng géc v6i mit phing;
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MUC DO CAN DAT

GHI CHU

Vecto phép tuyén cua
mit phing. Phép chiéu
vudng goc.

Dinh li ba dudng vuong
goc.

Géc gilra dirong thang
v mit phing.

- Khéi niém phép chi€u vudng géc;

- Khéi niém mit phng trung trc clia mot
doan thng.

Ki ning

- Biét cach chimg minh mot duong thﬁng
vudng géc voi mgt mit phing, mot duong
thing vudng géc véi mot duomg théng.

- X dinh dgc vecto phép tuyén ciia mot
mit phfmg.

- Xdc dinh dugc hinh chiéu vudng géc cia
mt diém, mdt duong thing, mot tam gidc.

- Budc diu vin dung dwoc dinh If ba
dudmg vudng géc.

- Xéc dinh duoc géc giita dwong thing va
mit phiing.

- Bi€t xét mdi lién hé gilta tinh song song
va tinh vudng goc ciia duong thing va mit
phing.

Vi dy. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy Ia hinh
binh hanh va céc canh bén bing nhau. Goi O 13
giao cta hai dudng chéo clia ddy.

a) Chimg minh r?mg SO vuong gbc voi mat phﬁng
(ABCD).

b) Chi ra mdt vecto phip tuyén ciia méit phang
(ABCD).

Vi dy. Qua phép chiéu vuong gc, anh cia hai
goc bing nhau c6 bang nhau khong?

Vi dy. Cho hinh chép S.ABC cd SA vudng géc voi
ddy va ddy la tam gidc vudng tai B.

2) Chimg minh ring SB vudng géc voi CB.
b) Xdc dinh géc gitra SB va (ABC).

¢) Xac dinh hinh chiéu vudng goc cia C trén
(SAB).
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4. Hai mit phing
vuong géc
Géc gilra hai mit
phﬁng, hai mit phing
vudng géc.

Hinh lang tru dimg,
hinh hop chit nhét,
hinh 14p phwong.

Hinh chép déu va hinh
chép cut déu.

Kién thire
Bidt duoc:
- Khii niém géc giia hai mit phing;

- Khéi niém va dicu kién dé hai méit phing
vudng géc;

- Tinh chét hinh ling tru dimg, ling tru
déu, hinh hop dimg, hinh hop chir nhat,
hinh 18p phwong;

- Khéi niém hinh chdp déu va chop cut déu.
Kindng
- Xéc dinh dwoc géc giita hai mit phang.

- Biét chimg minh hai mit phing vuong

gdc.

- Vén dung dugc tinh chét ciia lang tru
dimg, hinh hop, hinh chép déu, chop cut

deu dé giai mot so béi tap.

Vi du. Cho hinh chép S.ABCD ¢4 ddy 1a hinh chir
nhdt, SA vudng gdc vai ddy.

a) Xdc dinh géc giita hai mit phang (SCB) vA
(ABCD).

b) Chimg minh (SAB) L (SAD).

Vi dy. Cho biét ménh dé ndo sau dy 12 ding?
Hinh hp 12 lang try ding.

Hinh hp chir nhat 12 lang try dimg.

Lang try 12 hinh hdp.

C6 lang tru khong 1a hinh hop.

Vi du. Hinh chép S.ABC c6 déy Ia tam gidc déu
va cdc canh bén bing nhau c6 1 hinh chép déu
khong? Vi sao?

Vi dy. Hinh chop cut tam gidc c6 hai ddy [a
nhimg tam gidc deéu ¢ phai I3 hinh chdp cut déu
khong?
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CHU BE MUC DO CAN PAT GHI CHU
5. Khoing cich Kién thike, ki ning Vi dy. Cho hinh 13p phwong ABCDAB'C'D'.

Khodng cich tr mdt
diém dén mot duong
thing, dén mot mit
phng.

Khoang céch giira hai
duong thing, giita
duong thing vA mit
phang song song, giita
hai mit phing song
song.

Biét va x4c dinh duoc:

- Khoang cich tir mit diém dén mot
duong thing;

- Khoang céch tir mot diém dén mot mit
phing;

- Khodng céch giita hai dudng thang song
song;

- Khodng cach giira duong thing vi mit
phﬁng song song;

- Khodng céch giira hai mit phing song
song;

- Duomg vudng gdc chung ctia hai duong
thfmg chéo nhau;

- Khoang cich giia hai dudng thing chéo
nhau.

Xic dinh khoing cich giira diém A vi duromg
thing BC.

Xic dinh khoang céch giita diém A va mit phing
(CDD'CY).

Xéc dinh khoang céch giita duomg thing AA' va
duimg thing C'C.

Xéc dinh khoang céch gilta duong thing AD va
mit phing (BCC'B).

Xic dinh khoang céch gilta mit phing (ABB'A"
vi miit phang (CDD'C).

Xac dinh khoang céch giita duong thang AB v
dudmg thng C'C.

> 0oc
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LOP 12

CHU BE

MUC DO CAN AT

GHI CHU

1. UNG DUNG PAO HAM DE KHAO SAT VA VE PO THI CUA HAM SO

1. Ung dyng dao him
cdp mt dé xét sir bién
thién ciia ham s0

Kién thirc

Biét mdi lién hé gia tinh ddng bién,
nghich bién ctia mdt ham sb va ddu
dao ham cép mpt cia n.

Ki ning

Biét cdch xét tinh dong bién, nghich
bién clia mot ham s6 trén mot khodng
dyra vo ddu dao hm cdp mot cia n.

Vi du. Xét tinh ddng bién, nghich bién ctia céc ham

$0:

y=x4—2x2+3; y=2x3-6x+2; y=

x+l

-X

2. Curc trj ciia ham 50

Dinh nghia. Dieu kién
du dé ham 50 ¢d cuec tri.

Kién thire

- Biét cic khdi niém diém cuc dai,
diém cuc tiéu, diém cuc tri cia ham
$0.

- Biét céc diéu kién d dé ham s6 c6
diém cuc trl.

Ki ning

Biét cAch tim diém cuc tri cta ham 0.

Vi du. Tim céc diém cuec tri cua cac ham so:

y=2(1-x% y=2¢+35 - 36x- 10,

900T - 8 - TI Ae3u ZZ 9S

-g-z1 4
awSoft = Tel: +84-8-3845 6684 = www.Thu\«’ienPhapLugt(.)coog 8-2I1 Egu 1< I‘QS

=

OVHg DNQD

1



CHU DE

MUCD(O CAN PAT

GHI CHU

3. Gid tri 1m nhét, gid
tr nho nhat cia ham
A
S0

Kién thire

Biét cac khdi niém gid trj 1o nhit, gid
trj nho nhét cla ham s0 trén mdt tap
hop 0.

Ki ning

Biét cdch im gid trj 16 nht, gid tri
nho nhét clia ham s6 trén mot doan,
mot khodng.

Vi dy. Tim gi4 tri 16n nhdt va gid trj nho nhat cia

ham sb y = x° - 3" = 9x + 35 trén doan [- 4; 4).

Vi du. Tinh céc canh cua hinh chir nhat c6 chu vi
nho nhét trong tit ca cAc hinh chit nhat ¢6 dién tich

48,

4, Pwong tiém cén cia
0 thi ham 56

Dinh nghia va cich tim
cic duong tiém cén
dimg, tiém cin ngang.

Kién thire

Biét khsi niém duong tiém cin dimg,
dudng tiém cin ngang cla dd thi
Kining

Biét céch tim cdc duong tiém cin dimg,
tiém cin ngang cia 49 thj ham s0.

Vi dy. Tim duong tiém cén dimg va duong tiém

c4n ngang cia d thi c4c ham s0:

y=3x-2 y=x+3,
k-l _ 143
Aarrm ! P-4

5, Khio sit ham sb.
Su twong giao cda hai
do thi.

Kien thirc

Biét cdc budc khdo sit va vé db thi
ham so (tim tdp xdc dinh, xét chicu
bién thién, tim cuc tri, tim tiém cén,
[3p bang bicn thién, ve do thi).

Vi dy. Khao st va vé do thi cac ham so:

4 ;
’ 3 dx+1
yz’(__XZ__; y=—1‘3+3x+1; y= :

2 2 -3

(e
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Kining
- Biét cch khao sét va vé do thi cta
cic ham s6

y=ax4+bx2+c(a¢0),
y=ad+ b+ cx+d(a#0),

_axtb

2 ys £0),
1R e T

trong d6 a, b, ¢, d 14 nhimg s cho
trude.

- Biét cach ding d6 thi ham s6 dé bign
ludn s nghiém cia mt phuong trinh,

Vi du. Dya vao d0 thj cia him s6 y =’ + 317, bién
ludn s6 nghiém cita phuong trinh x° + 3¢ + m =
theo gid trj cia tham s6 .

1. HAM SO LOY THUA, HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

1. Liy thira

Dinh nghia Iy thira voi
sb mil nguyén, s6 mi
hitu ti, s0 mil thyc. Cic
tinh chél.

Kién thirc

- Biét cdc khdi niém lily thira véi s0
mil nguyén clia mot sO thyc, liy thira
v6i s0 mil hitu ti va lily thira v6i s0 mil
thue cda mot 50 thuc duong.

Vi du. Tinh

1078 3
[—] +025 2,
16
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CHUBE MUC PO CAN DAT GHI CHU
- Biét cc tinh chit cia iy thia vGi s0 | vz 4y, Rt gon bidu thitc
mil nguyén, lily thira v6i s6 mil hitu ti
va Iy thira v6i 56 i thyc. i( iy 3)
a3\a 3+43 0
Ki ning ‘T;"—IJ (@>0).
Biét ding cdc tinh chdt cta lily thira at\ah +a 4
8¢ don gian biéu thirc, so sanh nhimg | Vi dy. Chitng minh ring
biéu thitc c6 chita 1y thia. TR,
]
HIRGR
2, Logarit Kién thite Vi dy. Tinh

Dinh nghia 16garit co b
a(a>0,a#1)cha mit
s0 duong. Cic tinh cht
co ban cua logarit,
Logarit thip phan. S0 e
va logarit tw nhién.

- Biét khdi niém logarit co s6 a (a> 0,
a# 1) ciia mdt s duong,

- Biét cdc tinh chit cia logarit (so
sanh hai 10garit ciing co s6, quy tic
tinh 1ogarit, d6i co s6 cila logarit).

- Biét céc khi niém 1ogarit thap phn
va logarit tir nhién.

Ki nang

- Biét vén dung dinh nghia d¢ tinh mot
50 biéu thitc chira [ogarit don gian.

log 2
3)3 2 :

Vi du. Biéu dién logsy8 qua logzy 5 v logap 3.

Vi du. So sénh cic s6:
a) logy 5 va log7 4;
b) logy 32 va logs3.

b) log;6.10g59.log 2.

vc
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- Biét van dung cic tinh chdt ciia
l6garit vao cdc bai tap bién d6i, tinh
todn céc biéu thirc chira logarit.

3. Ham sb liy thira.
Him s6 mii. Ham s
logarit

Dinh nghia, tinh chat,
da0 ham v 0 thi.

Kién thite

- Biét khdi niém va tinh chét ciia him
s 1y thia, ham s mii, him s0
16garit. |

- Biét cong thirc tinh dao ham clia cic
ham sb 1y thira, ham s0 mf, ham s6
[garit.

- Biét dang d0 thi ciia cdc ham s6 liy
thia, ham 56 mi, ham s6 1ogarit.
Kining

- Biét vin dung tinh chét cla cdc ham
s mil, him s6 10garit vo viéc so sénh
hai §6, hai biéu thitc chira mii va [ogarit
- Biét v dd thi cdc ham s Ly thira
ham s6 mil, ham s0 16garit,

- Tinh dwoc dao ham cdc ham $b
y=¢',y=lnx.

Vi du. V& d6 thi cua cdc ham s6:

2)y=32% b)y=2""*

Vi dy. V& b thi cic ham so:

a)y=2log, x; b)y=log, x
P 2

Vi dy. Tinh dao ham ctia cdc ham s6:
a) y=2x¢" + 3sin 2x;

b)y = 5x° - Inx + 8cosx.
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4. Phwong trinh, bat
phwong trinh mi va
logarit

Kinang

- Gidi dwoc mot s6 phuong trinh, bt
phurong trinh mii don gian bang cic
phuong phép dua vé lily thira cling co
56, logarit héa, ding 4n 56 phu, sir dung
tinh chét clia him sb.

- Giéi dugc mdt s6 phuong trinh, bt
phuong trinh 0garit don gidn bing
céc phuong phép dwra vé 16garit cing
¢o 50, mil hda, ding én s6 phy,

Vi du. Gidi phuong trinh

[
1 7
Vi dy. Gidi phuong trinh
2.16°-174"+8=0.
Vi du. Giai phurong trinh
logy(x +2) =logy x.
Vi dy. Gidi bat phuong trinh
9*-5.3"+6<0.

Vi dy. Gidi bét phwong trinh
logs(x +2) > logy(x +2).

111 NGUYEN HAM, TECH PHAN VA UNG DUNG

1. Nguyén ham

Dinh nghfa va céc tinh
chét ciia nguyén ham. Ki
hiéu ho cdc nguyén ham
clia mdt him s0. Bang
nguyén him ciia mdt s6

Kieén thirc
- Hiéu khai niém nguyén ham cia mot
ham so.

- Biét cdc tinh chét co ban cla nguyén
ham.

Ding ki hiéu J. f(x)dx dé chi ho cdc nguyén ham

clia ham s6 y = f{n)
3

Vi du. Tinh f Lok
x+2

Vi dy. Tinh j(eh' + 5%

9
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CHUDE MUC DO CAN PAT GHI CHU
ham sb so cﬁp, Phvong | Ki nang Vi dy. Tinh Ixsin 2x dx.

phap ddi bién s. Phrong
phdp tinh nguyén ham
timg phén,

- Tim dugc nguyén him clia mt s6
ham s6 twong dbi don gian dua vio
bang nguyén ham va cch tinh nguyén
ham timg phén.

- Sit dyng dugc phuong phdp déi bién
s0 (khi d chi 16 cach ddi bién s6 va
khong ddi bién s6 qui mdt 1an) dé tinh
nguyén ham.

]
x+1

Vi dy. Tinh j i

(Hudmg ddn: @3t u="3x +1).

2, Tich phén

Dién tich hinh thang
cong. Dinh nghia va cic
tinh chdt cia tich phan.
Phvong phép dbi bién
s0. Phuong phdp tinh
tich phan timg phan.

Kién thire
_ Biét khéi niém vé dién tich hinh
thang cong.

- Biét dinh nghfa tich phén cia ham s6
lién tuc béng cdng thire Niu-ton - Lai-
bo-nit.

- Biét cc tinh chit cia tich phan.
Ki ning

- Tinh dugc tich phan cia mot s6 ham
6 twong ddi don gian bing dinh nghia

» Khi ddi bién s0 can cho trude phép doi bien so.

)
Vt du. Tith I
|

xz -

x3

dr.

Vidy. Tinh | sin2xsin7x dx.

— ol

1
NN =Y

|

Vi dy. Tinh j—-z— dr,
(x=2)x+3)
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hodc phuong phdp tinh tich phan timg
phén,

- Sit dung drge phuong phap ddi bién
s (khi i chi 1 cdch d6i bién 6 v
khong dbi bién sb qud mot l4n) dé tinh
tich phén.

2
Vit dy. Tinh j Jx+2dr.

1
(Huong dén: ditu=x+2).

3. Ung dung hinh hoc | Kién thire Vi dy. Tinh dién tich hinh phing gi6i han boi
ciia tich phan Bift chc obng thitc tnh dién tich, thé | Par2bol =2 - x' va duémg thing y = .
tich nhr tich phan. Vi du. Tinh thé tich vat thé trdn xoay do hinh phéng
Kining gidi han bdi truc hodnh va parabol y = x(4 - x) quay
, quanh tryc hoanh,
Tinh dugc dién tich mot so hinh
phang, thé tich mot s6 khéi trdn xoay
nho tich phén,
IV.SO PHUC

1. Dang dai s0 cdia sb
phire. Biéu dién hinh
hoc cila o phite. Céc
phép tinh cing, tri,
nhan, chia s phire

Kién thize
-Biét dang dai $d cila sb phic.

- Biét cdch biéu dién hinh hoc cia s0
phirc, mddun cta so phic, so phic
lién hop.

Vi dy. Tinh:
a) 5 +2i=3(-7+6i);

b)(2-ﬁi)[-%+ 3,-);

8<C
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CHU DE MUC PO CAN PAT GHI CHU
Kining ¢) (1 +v2i)%s
Thue hién duge cic phép tinh cong, d)2 -150
trir, nhén, chia s0 phic. 342

2. Giai phwong trinh | Kining Vi dy. Gidi phuong trinh

bic hat véi b sb thye Biét tim nghiém phitc ciia phwong Z4x+1=0.
trinh b hai véi hé s6 thue (néu A < 0)

V. KHOI DA DIEN

1, Khdi niém vé khoi
da di¢n. Khoi ling tru,
khéi chp. Phan chia
va lip ghép cic khdi da
dién

Kién thite
Biét-khi niém khéi lang tru, khoi
chdp, khdi chép cut, khoi da dién.

2. Gidi thigu khoi da
di¢n déu

Kién thirc

- Biét khdi niém khoi da dién déu.

- Biét 3 loai khéji da dién déu: tir dién
déu, lap phuong, bét dién déu.

900C - 8 - ¢l Av8u g

9002 - 8 - ¢l Ae3u
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3. Khdi niém vé thé
tich khi da dién. The
tich khoi hop chi nhat.

Kién thirc
_ Biét khdi niém vé thé tich khéi da
dién.

Vi du. Cho hinh chdp déu S.ABCD ¢ canh ddy
bing a, géc SAC bang 45°. Tinh thé tich khdi chdp
S.ABCD.
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Cong thitc thé tich khoi
Liing tru v khéi chdp

- Biét cic cong thitc tinh thé tich cic
khoi liing try va khdji chap.

Kining

Tinh duoc thé tich khoi ling tru va
khoi chép.

Vi dy. Cho khoi hop MNPQ.M'N'P'Q’ c6 thé tich V.
Tinh thé tich cta khdi tir dién P'MNP theo V.

Vi dy. Trén canh PQ clia tir dién MNPQ, lay diém [
s20 cho PI = %PQ. Tinh t 56 thé tich cia hai Khdi
tir dién MNIQ va MNIP.

VI. MAT CAU, MAT TRU, MAT NON

1. Miit chu

Giao clia mjt cAu vA mit
phing. Mit phing kinh,
duong tron lon. Mat
phing tiép xic véi mét
cu.

Giao cla mit cdu véi
duomg thang,

Tiép tuyén clia mét cau.

Cong thirc tinh dién tich
mat .

Kien thire

- Hiéu céc khdi niém mét cdu, mit
phang kinh, dwong tron 16n, mat
phing tiép xtic v6i mit cau, ticp tuyén
cila mit cu,

- Biét cong thitc tinh dién tich mit
cu,

Kining

Tinh duoc dién tich mit ciu.

Vi du. Mot miit céu bén kinh R di qua § dinh ctia
mot hinh 1dp phuong. Tinh canh cta hinh lap
phuong d6 theo R.

Vi dy. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh ddy
bang a, géc SAC bing 60°. Xéc dinh tam va tinh
bén kinh mit cdu di qua cdc dinh cia hinh chp
S.ABCD.
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2. Khii niém vé mit
tron xoay

Kién thize

Biét khéi niém mét tron xoay.

3, Mit non. Dién tich
xung quanh cia hinh
non

Kién thirc

Biét khdi niém mét nén v cong thirc
tinh dién tich xung quanh cta hinh

Vi dy. Cho mét hinh nén c6 duong cao bﬁng 12¢m,
ban kinh ddy bing 16cm. Tinh dién tich xung
quanh ctia hinh nén dé.

nén, Vi dy. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh day
, béng a, goc SAB bang 30°. Tinh di¢n tich xung
Aaing quanh cia hinh nén dinh S, déy 13 hinh tron ngoai
Tinh dwgc dién tich xung quanh cia | i€p 11 gidc ABCD.
hinh nén.
4. Mit try. Dién tich | Kién thiie Vi dy. Cit khoi try bang mot mit phing qua truc

xung quanh ciia hinh
tru

Biét khdi niém mat tru va cdng thitc
tinh dién tich xung quanh cua hinh try.

Kinding

Tinh dugc dién tich xung quanh cua
hinh try.

cla khéi tru dwoc mdt hinh vuéng canh 4. Tinh
dién tich xung quanh cua hinh try do.

=
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VIL PHUONG PHAP TOA P) TRONG KHONG GIAN

1. Hé toa d9 trong
khong gian

Toa d0 cia mot vecto.
Biéu thirc toa d9 ciia cic
phép toén vecto. Toa do
clia diém. Khodng céch
gilta hai diém. Phuong
trinh mit cdu. Tich v
hwéng cuia hai vecto.

Kién thire

- Biét cdc khdi niém hé toa do trong
khong gian, toa do cia mot vecto, toa
d6 cia diém, khoing cich giiia hai
diém.

- Biét phwong trinh mjt ciu.
Kiniing

- Tinh duoc toa d§ cua tong, hiéu hai
vecto, tich ciia vecto v6i mdt s0; tinh
duwor tich v hudng ciia hai vecto.

- Tinh dwgc khoang cich giira hai
diém cd toa d0 cho trudc.

- Xac dinh duoc toa do tam va ban
kinh cua mat cau ¢6 phuong trinh cho
trudc.

- Viét dwoc phuong trinh mjt ciu.

Vi du. Xéc dinh toa d6 tam va tinh ban kinh cua
chc mit cAu o6 phuong trinh sau day:

)X+ 47 -8+ 2y +1=0;

b) o +y + 2 +4x+8y-27-4=0.

Vi du. Viét phuong trinh mit cAu:

2) C6 dudmg kinh 13 doan théng AB véi A(1; 2; -3)
vaB(-2;3;9),

b) Bi qua bén diém 0(0; 0; 0), A2; 2; 3),
B(1; 2; -4), C(1;-3; -1).
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Ho

CHU BE

MUC DQ CAN PAT

GHI CHU

2. Phuong trinh mit
phing

Vécto phip tuyén clia
miit phing, Phurong trinh
tong quit cla mit
phang. Diéu kién dé hai
mit phing song song
hoéic vung géc. Khoang
cich tir mdt diém dén

Kién thire

- Hiéu duoc khéi nigm vecto phap
tuyén cila mit phiing.

- Biét phuong trinh tng quat clia mit
phang, diéu kién vuong géc hoc song
song ciia hai mit phang, cong thirc
tinh khoang cdch tir mdt diém dén mot

» C6 thé gidi thidu tich ¢6 huéng clia hai vecto khi
n6i vé vecto phap tuyén ciia mit phéing.

Vi du. Cho @=(1: 2 3)vab=(5:-1: 0). Xéc dinh

vecto ¢ saochoc Lavac Lb.

Vi dy. Viét phwong trinh m3t phsing i qua ba diém
A(-1;2;3), B(2;,-4;3), ((4; 5;6).

Vi du. Viét phuong trinh mt phéng di qua hai

mot mét ph?mg. gt pun. diém A3; 1;-1), B(2; =1; 4) vi vudng gbc véi mit
- Xic dinh diroc vecto phép tayén cia | V7 di. Tinh Khodng céch t diém A(3; ~4; ) dén
mit Phéﬂg mét phéﬂg X+ 5}’ -7+7=0.
- Biét cach viét phwong trinh tong quat
clia mit phing va tinh dwoc khoang
cdch tir mot diém dén mot mit phéng.

3, Phurong trinh duimg | Kién thirc

thang Vi dy. Viét phuong trinh tham s6 ctia duong thing

Biét phuong trinh tham s6 ciia dudng
thang, diéu kién dé hai duong thang

di qua hai diém A(4; 1;-2) va B(2; -1, 9).

=
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CHU BE MUC PO CANDAT

GHI CHU

clia d‘fb’ﬂg thing, D}éu vudng géc voi nhau.
kién d€ hai duong thang
chéo nhau, cit nhau, | Kining
song song hodc vudng

gdc vdi nhau, :
cuia duong thang,

Phuong trinh tham s0| chéo nhau, cit nhau, song song hodc

- Biét cach viét phuong trinh tham sb

- Biét c4ch sir dung phuong trinh cia
hai dutng thing dé xdc dinh vi tr
tuong d0i clia hai duong thang d6.

Vi du. Viét phuong trinh tham s ciia duong thang
di qua diém A(3; 2; -1) va song song véi dudmg
thing

x=1+2

y=-1-3

z=4t,

Vi dy. Xét vi trf twong d6i cia hai dudng thing

x==4+2 =
d:iy=-1+3 dy:qy=6-4
z=2+5t; =345

IV. GIAI THICH - HUONG DAN

1. Quan diém xdy dyng va phit trién chwong trinh

- Ké thira va phat huy truyén thong day hoc todn & Viét Nam, tiép cin v6i trinh d9 gido duc toan hoc phd théng cia

céc nude phét trién trong khu vuc va trén th gidi.

- Lua chon cc kién thirc todn hoc co ban, cAp nhdt, thiét thuc, ¢6 hé thong, theo hudng tinh gian, phi hop véi trinh 49

nhén thirc cua hoc sinh, thé hién tinh lién mon va tich hop cdc ngi dung gido duc, thé hién vai trd cong cu ctia mon Todn.

- Téng cuong thyc hanh va vén dung, thyc hién day hoc todn gffm véi thye tién,
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-

—8-3845 6684 * www. ThuVvVienPhaplLuat.com

OyYd HNOD

900T - 8 - TI LAeBUIZOSoft = Tel: +54

900CT - 8 - TI Aw8u g7 oS




- Tao diéu kién ddy manh vin dung c4c phwong phdp day hoc theo hudng tich cuc, chil ddng, sing tao. Rén luyén cho
hoc sinh kha ning tw hoc, phét trién néng luc tri tué chung,

2. Vé phuong phép day hoc

- Phuong phép day hoc todn hoc can phat huy tinh tich cue, tw gidc, chil dong cia nguoi hoc, hinh thinh va phat trién
nang lyc tu hoc, trén co ¢ d6 trau ddi c4c phém chit linh hoat, ddc |4p, sdng tao cuia tu duy.

- Cin qudn triét dinh huéng da néu va dic diém ciia mén Todn trong viée sir dung cdc phuong phép day hoc. Chi
trong rén luyén tur duy 10gic, tw duy phé phdn, tr duy sang tao ciia hoc sinh thong qua céc hoat dong phan tich, tong hop,
s0 sénh, vin dyng kién thitc 1f thuyét vio giai quyét mot s6 bai todn thc t€ va mot s vén dé ciia mon hoc khdc. Tang
cudmg vin dung phuong phép day hoc phat hién va gidi quyét vén dé, phuong phdp day hoc hop téc. Tuy nhién, db si
dung bét ki phwong phép ndo ciing phai dam béo duoc nguyén tic 12 : hoc sinh ty minh hoan thanh nhiém vy nhan thirc
véi s 0 chitc, hwong din ciia gido vién.

- Viée sir dung phuong phép day hoc cén ge"m chit véi c4c hinh thitc t6 chie day hoc. Tily theo muc tiéu, ndi dung, d6i
tuong va diéu kién cu thé ma c6 nhimg hinh thirc t0 chitc thich hop nhu hoc c4 nhén, hoc nhdm; hoc trong 16p, hoc &
ngodi 16p,... Can chudn bj tbt vé phuong phap d0i véi céc gid thuc hanh todn hoc dé d4m bao yéu cau rén luyén ki ning
thye hanh, vin dung kién thirc todn hoc vao thu tién, ning cao himg thi cho ngudi hoc.

-Pé néng cao tc dung tich cuc cia phuong phép day hoc, cdn s dung dil va cd hi¢u qua céc thiét by day hoc cd trong
danh muc d3 quy dinh, ngoai ra gido vién va dic biét 1a hoc sinh cd thé 1am thém cdc @6 dung day hoc néu xét théy
chiing 1 cAn thiét vi ndi dung hoc va pht hop vdi a6 tugng hoc. Tich cyc tén dung céc wu thé cia cong nghe thong tin
trong day todn & nha trudmg.

- Day phuong php hoc, déc biét 12 tu hoc. Ting cudng néng Iuc 1am viée vai sdch gido khoa va tai liéu tham khao,
rén luyén KT ning ti hoe todn. Hét sirc coi trong viée trang bi kién thifc vé cdc phong phap todn hoc cho hoc sinh.
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3. Vé d4nh gid két qua hoc tip cia hoc sinh

- Diénh gi két qua hoc tAp todn ciia hoc sinh can bém sét muc tiéu day hoc mon Todn doi véi timg cap, timg 16p; dong
thdi cin cir vo chudn kién thirc, ki ning d quy dinh trong chuong trinh.

- Sir dung cc hinh thitc d4nh gi4 da dang d¢ dém bao d{ tin ciy cia két qud. Ngodi viéc kiém tra thuong xuyén hoc
dinh Ki nhu kiém tra miéng; kiém tra viét 15 pht, 1 tiét, cudi hoc ki, c6 thé sir dung hinh thitc theo d6i va quan sét di
voi timg hoc sinh mdt cach thudng xuyén hodc sau mét giai doan nhat dinh vé y thire hoc tip todn, sy tr gidc va himg
thd, su tién b trong linh hdi va vin dung kién thirc, vé phat trién tu duy todn hoc. Ngoai ra, c6 thé ding hinh thic phiéu
hoi hoc sinh voi nhimg ndi dung phong ph theo  dinh clia gido vién. D6i méi hinh thirc kidm tra theo huéng két hop
gitta tr Judn va tric nghiém khdch quan theo mot ti 18 phi hop d0i véi timg loai hinh kiém tra. Vige chuéin bi cdc @€ kiém
tra theo yéu cAu d6 cén dugc thue hién mot cach nghiém tic, theo diing quy trinh nham dam béo d§ tin cdy clia két qua.

- Dam bdo viéc d4nh gi mét cich todn dién, khang thién vé trf nhé hojc i thuyét; phai chi ¥ dénh gi4 trinh o phat
trién tr duy todn hoc, néng e sdng tao trong khi hoc v gidi todn, kha nang thye hanh, img dung vao cdc tinh hudng,
dic biét 12 tinh hudng thyc té...

- Tao diéu kién d€ hoc sinh tham gia ddnh gi4 két qua dat duoc ciia ngudi khéc trong nhom, trong 6p v tr ddnh gid
minh khi hoc tAp todn. Thuc hién cong khai héa cdc két qua dénh gid; dam bao pht huy tac dung diéu chinh ciia hoat
ddng danh gid dbi véi viéc hoc todn va day toén cua hoc sinh, gido vién.

4, Vé viéc vin dung chwromg trinh theo viing mién vi céc d6i twong hoc sinh

Viéc day va hoc todn ¢ céc viing mién, cic trrdmg chuyén bi€t dugc thuc hién theo hudng dan ctia BY Gido duc va
Do tao.

Cén dam bao dé moi hoc sinh déu dat dwgc chudn kién thic va ki nang by mdn, Nhimg hoc sinh ¢ ning khiéu vé todn
hoiic ¢ nhu cu hoc todn siu hon dugc khuyén khich vi duoc tao didu kién dé phat trién nang khiéu,
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B. CHUONG TRINH NANG CAO
1. MUC TIEU
Ngoai myc tiéu chung d x4c dinh trong Chuong trinh chudin, Chwong trinh néng cao con nhém gidp hoc sinh:
1. Vé kién thirc
Cic kién thitc co ban vé:

- Phép Khai céin béc hai cia s6 phitc, dang huong gidc ciia s6 phic;

- Mot s hé phuong trinh bic hai hai 4n; mgt s6 hé bét phuong trinh bic hai mdt 4n; mt sb hé bét phuong trinh m3,
16garit don gian;

axz+bx+c

-Hams6 y =|ax + b, himsb y = —————; vi phén;
mi+n

- Céc duomg hypebol, parabol; phép i ximg qua mit phéng va phép vi i trong khong glan gl R
= ; ,ﬂ’“h

2. Vé ki niing

R -

Céc ki nang co ban:
- Thuge hién duge phép khai cin bic hai ciia sb phic va mét s6 phép tinh don gidn trén dang hrong gidc cua s6 phirc;

2
., . 1 axr"+bhr+ce
- Khao sat duoc haim s y= ——;
mx+n
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- Gidi va bién luan phuong trinh, bét phuong trinh bic nhat, bic hai, hé phuong trinh bic nhét; gidi dugc mot s6
hé phuong trinh, hé bét phwrong trinh bic hai: phuong trinh lugng gidc; phuong trinh, bt phuong trinh va hé phuong
trinh mil va logarit don gidn;

- Tinh dugc vi phén cia mét s6 ham so;

- Viét phuong trinh hypebol, parabol, phuong trinh dwrdng chudn clia cc durdmg conic.

LawSoft

I1. NQI DUNG THU VIEN PHAP LUAT
www.ThuVieaPhapLuat.Com
1. K& hoach day hoc
Lop S0 tiét/tudn §6 tuin Tﬁng b tiét/nim

10 4 35 140

11 4 35 140

12 4 35 140

Cong (toan cdp) 105 420
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2. Noi dung day hoc timg lop
LGP 10

4 tiét/tudn x 35 tudn = 140 tiét

.
Dai so0

Hinh hoc

Thong ké

1. Ménh dé va ménh d¢ chira bién. Ap dung ménh dé vio suy
ludn todn hoc. Tap hop va mdt s phép todn trén tAp hop: hop,
giao, higu cila hai top hop. S6 gin diing va sai 6.

2. On thp va b tic vé him s. Ham sb bic hai va dd thi. Ham
s6 y =[x/, Him s6 y = lax + .

3. Dai cuong vé phuong trinh, hé phuong trinh: cac khai niém
co ban. Phuong trinh quy vé bc nhét, bic hai. Phuong trinh
bic nhat hai 4n; hé phuong trinh bic nhét hai 4n, ba n. Mot s0
hé phuong trinh bic hai hai 4n.

4. Bt ding thitc. Bt déng thitc giita trung binh cdng v trung
binh nhén, bét déng thirc chira déu gid tri tuyét dbi. Dau cia nhi
thirc bac nhat. Bat phuong trinh va hé bt phuong trinh bic
nhdt mgt 4n, hai 4n. Dau cia tam thic bic hai. Bat phuong
trinh béc hai. Mt s6 hé bt phuong trinh bic hai. Bét phuong
trinh quy vé béc hai.

1. Vecto. Téng, hiéu hai vecto.
Tich ciia vecto véi mdt s6. Truc,
hé truc toa d9. Toa dd clia diém v
toa d0 ctia vecto.

2. Tich v hudng cua hai vecto.
Ung dung vao tam gidc (dinh If
cosin, dinh If sin, do dai duong
trung tuyén, dién tich tam gidc,
giai tam giéc).

3. Phuong trinh duong thing
(phwong trinh tong qut, phuong
tinh tham s6). Diéu kién dé hai
duong thang cit nhau, song song,
trang nhau, vuong géc vdi nhau.
Khoang cdch va goc. Phuong trinh

Bang phén bo
tin 50 - tin sudt,
bang phin bd
tAn s6 - tAn suat
ghép 1dp. Bitu
dd tin 6, tin
sudt hinh  cot;
duomg gip khiic
tin s0, tan suat;
biéu do tAn suat
hinh quat. S0
trung binh, s
trung vj va mot.
Phuong sai va
a6 1éch chudn.
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Pai s Hinh hoc Thong ké

5. Géc va cung luong gidc, gid trj luong gidc cia ching. Cong | duong tron, phuwong trinh tiép
thitc cong. Cong thirc nhén d6i. Cong thirc bién ddi tich thanh | tuyén cia duong tron. Elip,
tong. Cong thirc bién ddi tong thanh tich, hypebol, parabol (dinh nghia,

phwong trinh chinh tic, hinh

dang). Dudmg chudn ciia ba dudng

conic.

LOP 11
4 tiéthudn x 35 tudn = 140 tiét
Pai s0 Gidi tich Hinh hoc T4 hop, xdc suit

1. Céc ham s0 hwong
gidc (dinh nghia,
tinh tudn hoan, su
bién thién, do thi).
Phuong trinh lugng
gidc co ban. Phuong
trinh bc hai d6i voi

1. Gidi han cia day
50, gidi han ciia ham
s6. Mot sb dinh If vé
gi6i han ciia diy 0,
ham s0. Ham s6 lién
tuc. Mot so dinh Ii

ve ham s0 lién tuc.

1. Phép bién hinh trong mit phéng (phép i ximg
truc, phép d6i ximg tim, phép tinh tién, phép quay),
phép doi hinh, hai hinh bing nhau. Phép dong dang
trong mjt phing (phép vi t, phép dong dang), hai

hinh déng dang.

2. Duong thang va mit phang trong khong gian. Vi
trf twong dbi giira hai dudng thing trong khong

Quy tic cong, quy
tic nhin. Chinh
hop, hodn vi, to
hop. Nhi thirc Niu-
ton. Phép thir va
bién c0. Dinh nghia
xdc sudt. Cc tinh

ot
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[= 1)

A
Dai so

Gidi tich

Hinh hoc

T hop, xc suat

mdt him s6 lwong
gidc. Phuong trinh
asinx + beosx = .
Phwrong trinh thudn
nhét bic hai 46 v6i
sinx va cosx. Mot sb
phuong trinh luong
gidc don gian khéc.

2. Phuong phép quy
nap todn hoc. Diy
s. Cip sb cong.
Cip 50 nhan.

2. Dao ham, Y nghia
hinh hoc va y nghia
co hoc ctia dao ham.
Céc quy tic tinh dao
ham. Vi phén. Dao
ham cAp cao.

gian. Puong thang vi mit phing song song. Hai
mit phang song song. Hinh ling tru va hinh hop.
Phép chiéu song song. Hinh biéu dién cia hinh
khong gian.

3. Vecto va phép todn vecto trong khong gian. Hai
dudmg thing vudng goc. Dudng thing vudng géc
voi mit phang. Phép chiéu vudng gdc. Dinh If ba
duomg vudng géc. Géc giira dudng thing va mit
phing. Géc giita hai mit phang. Hai mit phing
vudng géc. Khoang céch (tir mot diém dén mot
duomg thing, dén mot mét phing, giita duomg théng
va mt phﬁng song song, giita hai mjt phang song
song, gilta hai dudmg thing chéo nhau). Hinh ling
tru dimg, hinh hop chir nhét, hinh 1ap phuong. Hinh
chép, hinh chdp déu va hinh chép cut déu.

chit co ban cia xic
sut. Bién cb xung
khic, cong thirc
cdng xdc sudt. Bién
¢6 doc lap, cong
thirc nhén xdc suat,
Bién ngdu nhién roi
rac. Ki vong toan.
Phuong sai va do
léch chuén.
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LGP 12

4 tidthudn x 35 tudn = 140 tiét

§6 hoc

Dai 50

Gidi tich

Hinh hoc

$6 phitc. Dang dai
50 va cic phép tinh
vé 56 phitc. Cin bic
hai cia sO phir.
Gidi phvong trinh
bac hai. Dang lugng
gidc cia s6 phitc.

Ham s0 lily thira, ham
sb mi vi ham s
16garit. Phuong trinh,
hé phuong trinh, bat
phuong trinh md va
[ogarit don gidn. Mot
6 hé bét phwong trinh
mil, logarit don gian.

I. Ung dung dao
ham dé khao sét ham
s6. Duong tiém cin
dimg, dwong tiém
cin ngang, dudng
tiém c4n xién cia do
thi ham s6. Mot s
phép bién dbi don
gidn 0 thi. Su twong
giao cia hai do thi.

2. Nguyén ham. Tich
phin. Ung dung tich
phin dé tinh dién tich
vi thé tich cla vat
the.

1. Khi da dién. So lwge vé phép doi ximg qua
mjt phing vA su bing nhau cia hai khoi da
dién. Gii thiéu khdi da dién déu, phép vi tu
trong khong gian va sy dong dang cia hai khoi
da dién déu cing loai. Thé tich clia khoi da dién.

2. Mit chu, mit tru, mit nén vi tuong giao cia
chiing v6i mit phang. Mat tron xoay. Dién tich
mit cau. Dién tich xung quanh, dién tich todn
phan cila hinh try, hinh ndn.

3. Toa d¢ trong khong gian. Phuong trinh mét
cdu, Phuong trinh mit phing. Phuong trinh
dudng thing trong khong gian. Vi tf twong 4o
giifa: hai duong thing, dung thing vi mit
phing, hai mit phing. Khoang céch gilta: mt
diém va mot dudng thing, mot dwong thing va
mt mit phang, hai duong thng chéo nhau,
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I1. CHUAN KIEN THUC, KI NANG
LOP 10
CHU BE MUC DO CAN DAT " GHICHU
1. MENH BE. TAP HQP

1. Ménh @& va ménh dé | Kién thire
chira bién

- Biét thé nao 12 mot ménh dé, ménh

Ménh d&, tinh diing - sai | d& ph dinh clia mdt ménh dé.

cila mft ménh d8.
Ménh d¢ phi dinh.
Ménh d& kéo theo.

Ménh dé dao.

‘ ton tai (3).

Meénh d& twong dromg, |0 )
. , Kind

Ménh dé chiabién, |

- Biét duoc ménh dé kéo theo, ménh
dé dio, ménh dé twong duong.
- Biét khdi niém ménh dé chira bién.

- Biét ki hiéu pho bién (¥) va ki higu

- Biét lﬁy vi du vé ménh dé, ménh dé
phii dinh cia mjt ménh dé cho trudc,
xdc dinh ding - sai cia mot ménh i
trong nhimg trudng hop don gién.

Vi dy. Néu ménh d¢ pha dinh cia mdi ménh dé sau
va xdc dinh xem ménh dé phu dinh d6 ding hay
sai.

-56 1112 nguyén t;

-6 111 chia hét cho 3

Vi dy. Xét hai ménh dé;

P:"nlasb voti" vi 0: "mkhong 12 s0 nguyén".

a) Hay phét biéu ménh dé P = 0.

b) Phdt biéu ménh dé déo cia ménh dé trén.

Vi du. Cho hai tam gidc ABC va AB'C’. Xét hai
ménh dé:

P: "Tam gidc ABC va tam gigc AB'C' bﬁmg nhav".

Q: "Tam gidc ABC va tam gidc A'B'C’ 6 dién tich
bﬁng nhau".
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CHU bE

MUC DO CAN DAT

GHI CHU

- Néu duge vi du vé ménh dé kéo theo
va ménh d¢é tuong duong.

- Biét l4p ménh d€ déo cia mdt ménh
de kéo theo cho trudc.

a) Xét tinh diing - sai clia ménh dé P = Q.
b) Xét tinh diing - sai ciia ménh d& 0 = P.
¢) Ménh dé P & Q c6 diing khong?

2. Ap dung ménh a8
vao suy luin todn hoc

Gia thi€t, két ludn,

Diéu kién cén, diéu kién
L . ;\ - A }\ N L]

du, dieu kién can va du.

Phuong phdp chimg
minh phan chimg.

Kién thire, ki ning

- Phéin biét duoc gia thiét, két ludn cia
dinh I

- Biét sir dung thudt ngir: diéu kién
can, diéu kién di, diéu kién con va du,
- Biét chimg minh mot ménh dé bing
phan chimg.

Vi dy. Cho dinh Ii: "Néu mt tam gidc ¢d binh
phwong ciia mdt canh béng tong binh phuong cia
hai canh kia thi tam gidc 6 14 tam gidc vudng".

) Viét gi thiét, két luan cta dinh If trén.

b) Sir dung thust ngit "diéu kién du" dé phat biéu
dinh I trén,

c) St dung thudt ngr "didy kién cén" dé phét biéu
dinh Ii trén.

Vi dy. Cho ¢ +ay = 2.by. Chimg minh ring c6 it
nhat mdt trong hai bét dang thirc sau 12 ding;

b|2 2 a, bfzaz.

3. Tap hgp va cic phép
toan trén tap hop

Khai niém tép hop.

Kién thire

- Hiéu dwoc khdi niém tap hop, tip
con, hai t4p hop béing nhau.

Vi dy. Xdc dinh céc phan tir cia tip hop
(re R|(P- 204 1)x-3)=0).
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CHU PE

MUC PO CAN DAT

GHI CHU

Tép hop bang nhav.
Tép con. Tap rong.

Hop, giao clia hai tap
hop.
Hiu clia hai tdp hop,
phan bl cia mt tip
con.

Mot sb tp con cia tip
sb thu.

- Hiéu cic phép todn giao clia hai tap
hop, hop clia hai tap hop, hiéu cua hai
tap hop, phan bi clia mot tép con.

Ki ning

- Sit dung diing céc ki hidu €, ¢, C, 3,
@,\, CeA.

- Biét biéu dién tap hop bing céc cich:
liét ke cac phan tir ctia tAp hop hoic
chi ra tinh chét ddc trumg ciia tap hop.

- Véin dung céc khdi niém tap con, hai
tip hop béng nhau vao gidi bii tap.

- Thyc hién dugc céc phép todn lay
giao ciia hai tap hop, hop cla hai tap
hop, phén bi ciia mot tap con trong
nhimg vi du don gian.

- Biét diing biéu db Ven dé biéu dién
giao cta hai tap hop, hop cla hai tap
hop.

Vi du. Vit lai tap hop sau theo cach liét ké phén tir
{xe N| x<30;x12bdi clia 3 hojc cia ).

Vi du. Cho céc tap hop

A=[-3;1};B=[-22];, C=[-2; + ).

a) Trong cdc tdp hop trén, tdp hop ndo 1a tap con
cua tap hop nao?

b) TimANB,AUB,AUC; C\B.
Vi dy. Tim tat ¢4 cAc tap hop X sao cho
{a;b) cXC{a; b; ¢; d}.

Vi du. Sﬁp xép céc top hop sau theo thir tu: tap hop
trudc 13 tAp con cia tp hop sau: N*; Z; N;R; Q.
Vi du. Cho céc tap hop:

A={xe R -5<x<4);
B={xe R 7<x<14};

C={xe R x>2};

D={xe R x<4}.
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CHU BE MUC DO CAN DAT GHI CHU

2) Diing ki hiéu doan, khodng, mira khodng dé viét
lai céc tap hop do.
b) Biéu din cdc tip hop A, B, C, D trén truc s0.

4, S0 gn diing va sai | Kién thike

A
S0 ¥ T R Y AT %
Hiéu khdi niém s0 gin ding, sai s0 | Vidu. Cho 50 a = 13,6481.
86 gén diing. tuyét d6i va sai s6 twong ddi, s0 quy

Sai sb tuyét dbi va sai
0 tuong ddi. DY chinh
X4c.

86 quy tron.

Chit s chic (chi sb
déng tin). Gioi thiéu dang

chuén cua s0 gan ding.

Ki hiéu khoa hoc cua

mt s6 thip phén,

tron, chit s6 chéc (chir 6 déng tin).
Biét dang chudn clia s6 gin ding, ki
hiéu khoa hoc ciia mét s6 thdp phén.
Kining

- Viét duoc s6 quy tron cia mt 6 cin
clr vao do chinh xdc cho trudc.

- Biét sir dung méy tinh bo tdi dé tinh
todn céc 56 gin diing.

) Viét s0 quy tron clia a dén hang phén trim,

b) Viét 6 quy tron ctia & dén hing phén chuc.

Vi dy. Mot céi sin hinh chir nhit véi chiéu rong

a=2,56m+001 mva chiéu i b=42 m1 0,02 m.

Chimg minh ring chu vi P ciia sén 14
P=13,52m+0,06 m.

Vi dy. Biét ring téc d anh séng trong chin khong

1 300 000 km/s. Hoi trong mgt nam (365 ngay)

anh sng di dugc trong chdn khong mdt khodng

cdch 13 bao nhiéu? Viét két qua dudi dang ki hiéu

khoa hoc.

ot
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MUC DO CAN PAT

GHI CHU

1. HAM SO BAC NHAT VA BAC HAI

1. Pai cirong vé him 50
Dinh nghia.

Céch cho ham s,

PG thi cia him s.

Him s déng bién,
nghich bién,

Ham s6 khong d6i (him
hfmg).

Ham s0 chén, le.

Kién thirc

- Hiéu khdi niém ham 6, tdp xdc dinh
cila ham s6, @0 thi clia ham so.

- Hiéu khi niém ham s6 dong bién,
nghich bién: ham sb chin, lé. Biét
duge db thi ciia him sd chin dbi ximg
qua truc Oy, 6 thi clia ham s6 1¢ dbi
ximg qua goc toa do.

Kining
- Biét tim tip xdc dinh clia cdc ham s6
don gin,

- Biét céch chimg minh tinh ddng bién,
nghich bién ciia mt so ham sb trén
mdt khodng cho trudc.

- Biét xét tinh chan - I¢ ctia mot ham
s0 don gian.

- Xéc dinh dwoc mt diém nio d6 c6
thuge mgt do thi cho trudc hay khng.

Vi dy. Tim tap x4c dinh cta cdc ham so:

a)y=x-1;

b)y=x—1-§+ X+l

Vi dy. Xét xem trong cdc diém A(0; 1), B(1; 0),
C(=2; -3), D(=3; 19), diém nao thuéc o thi ham

I3

50
y=f) =20 +1.

Vi du. Xét tinh d6ng bin, nghich bién ctia cfc ham
s0 sau trén khoang da chi ra:

a)y=-3x+1utn R; b)y=2"trén (0; + ).
Vi dy. Xét tinh chin - 1¢ clia cdc ham s
a)y=3r'-2447  b)y=6r-x

d)y=vr-4+x+4.

¢) y =2+ 2
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CHU DE MUC DO CAN PAT GHI CHU
2. On tap, bd sung vé | Kidn thire Vi dy. Cho ham sb y=3x + 5.
ham s6 bic nhat . Y T T S
« o1 e o | - Hiéu duoc chiéu bién thién va d6 thi | a) Lap bang bien thién va vé do thi cia ham so
y=ax +b va do thi clia , , )
né. Do thi ciia him s cua ham $0 béc nhat o

y = |+, DO thi ciia him
§0 y=lar+H (a0)

- Hiéu céich v& d6 thi ham sb béc nhét v
¢ thi him s y=|d, him s6
y=lar+8l (a # 0). Biét dugc db thi
ham s y =[x nhin Oy lm truc d6i
ximg.

Ki ning

- Thanh thao viéc xic dinh chiéu bién
thién va vé 0 thi cila ham s6 biic nhat.

- V& duge d thi cdc ham s6
y=b;y=, y=|ax+b| (@#0).

- Biét cich tim toa d6 giao diém cia
hai duomg thing c6 phuong trinh cho
trudc.

b) V& trén cling hé truc & cAu a) d0 thi ciia ham s6
y = -1. Tim toa d9 giao diém cla hai do thi cdc
ham 0

y=3x+5vay=-1.
Vidu
a) V& d6 th ctia ham s6 y = 4.
b) Tir d6 thi d, hay tim gid tri nho nht cia ham s6
y=1l,

Vi dy. Tim toa d0 giao diém cda hai d6 thi y=x+l
vay=2x+3.

Vi dy. V& b thi ciia ham s6 y = x - 1.

Vi du. Tim tip xdc dinh, 14p bang bién thién va vé
6 thi cta ham s

2 o

=1

-
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CHUBE MUC D) CAN DAT GHI CHU
- Khdo sét sir bién thién vi vé dd thi 3+l néu -2<x<0
clia ham s0 cho béi nhitg ham sb bic y=f)={-2r néu 0<x<l
nhat trén nhimg khodng khéc nhau. 041 néu L<x<2
3, Ham 56 bic hai Kién thite Vi du. Lap bang bién thién clia cdc him s0 sau:
y=ax2+bx+c - Hiéu dugc su bién thién cia ham s6 a)y=x2-4x+1; b)y=—2x2-3x+7.
s béc hai trénR. B T
va do thj cdia né Vi du. V& d6 thi ctia cdc ham s6:

- Gidi thigu phép tinh tién 46 thi dé
khdo séit ham sb bic hai.

Ki ning

- Thanh thao viéc 1ap bang bién thién
clia ham § béc hai.

- Biét v& 0 thi ham 50 bAc hai.

- Tir 6 thi ham sb bc hai, xic dinh
dwoec: truc doi xtmg cua do thi, cdc gid
tricdaxdéy>0,y<0.

- Tim dugc phuong trinh cta parabol
y= al +bx+c

khi biét mot so diéu kién xac dinh.

a)y=x2-4x+3; b)y:—x2-3x;

c)y=-2.t2+x—1; d)y=3x2+1.
Vi du
a)VEparaboly=3xz—2x~1.

b) Tir d6 thi d6, hdy chi ra nhimg gi4 trj clia x d¢
y<0.

£ £ ~ L3

Vi dy. Tim phwong trinh parabol y = ax’ + bx + 2,
biét ring parabol d6:

2) Di qua hai diém A(1; 5) va B(- 2; 8);

g

9002 -8 -¢C1
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MUC DO CAN AT

GHI CHU

b) Cht truc hodnh tai cdc diém c6 hoanh d x, = 1

vd X= %

Vi dy. Tim phirong trinh clia parabol
y = ax® +bx + ¢, biét ring parabol d6:

2) Di qua ba diem M(0; ~1), N(1; -1), P(-1; 1)

b) Bi qua diém M(0; 1) va ¢6 dinh D(-2; 5).

[11, PHUONG TRINH. HE PHUONG TRINH

1. Dai cwomg vé
phurong trinh

Khéi niém phuong
trinh.  Nghiém clia
phuong trinh. Nghiém
gin ding cia phuong
trinh. Phuong trinh
tuong duong, mt sb
phép bién ddi twong
dwong phwong trinh,
Phwong trinh hé qué.

Kién thire

- Hiéu kh4i niém nghiém ciia phuong
trinh, hai phwong trinh twong dwong.

- Hiéu cic phép bién ddi twong durong
phuong trinh.

- Biét khdi niém phwong trinh hé qua.

- Biét khdi niém phuong trinh chira
tham s6; phrong trinh nhiéu 4n.

Vi du. Néu diéu kién xéc dinh cia phuong trinh

W+ +1=3x,

Vi du. Trong céc cdp phuong trinh sau, hay chi ra
céc cdp phuong trinh twong dwong:

2) X -3x=dvax-3x-4=0,
bybx-12=0vax=2

O)x(F+2) =3¢ +2) vix=3.

o<
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GHI CHU

Kining

- Nhén biét mt s6 cho trude 13 nghiém
clia phuong trinh di cho; nhdn biét
dwoc hai phwong trinh twong dwong.

- Néa duoc dicu kign xéc dinh cia
phrong trinh (khong cln gidi cdc diéu
kién).

- Biét bién ddi twong dwong phuong
trinh.

d)x-1=3va(x-1)"=9.

e)lx+2 =4 va(x+2)]=16.

Vi du. Voi gid tri ndo cia m thi phwong trinh
mé =3(m+ )x +5=0

nhén x =2 12 nghiém?

2, Phuong trinh bac
nhét, bic hai mgt 4n
Giai va bién luén phuong
trinh ax + b =0.

(Gidi va bién luén
phuong trinh

o +bxte=0,

Ung dung dinh If Vi-ét.
Phwong trinh quy vé bic
nhat, bic hai,

Kién thirc

- Hiéu céch gidi va bién luin phuong
trinh ax + b = 0; phwong trinh
af +br+ =0,

- Hiéu céch gidi cdc phuong tiinh quy
vé dang ax + b =0 ot +hrtc=0:
phuong tinh ¢6 4n & mu thic,
phuong trinh ¢6 chira déu gid tri tuyét
d6i, phuong trinh dira vé phuong trinh
tich.

Ddi voi céc phuong trinh ¢6 4n & mAu thitc, chi cén
néu diéu kién xc dinh cia phuong trinh. Sau khi
gidi xong s& thir vao diéu kién.

Vi dy. Gidi va bi¢n ludn phuong trinh
mx-2)=3x+1,

Vi du. Gidi va bién luan cac phuong trinh:
a)mx2~2mx+m+l=0,' b)mxz—x+l=0.

Vi dy. Tim hai s6 ¢6 tong bang 15 va tich bang ~34.

OVEONQOD
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GHI CHO

Kining
- Gidi va bién ludn thanh thao phuong

tinh ax + b = 0, phuong trinh
a +bx =0,

- Gidi duoc cdc phuong trinh quy vé
béc nhét, bic hai: phuong trinh ¢6 4n
¢ mau thitc, phong trinh c6 chia
dau gid tri tuyét doi, phuong trinh
dura vé phuong trinh tich.

- Biét vén dung dinh 1 Vi- ét vio viée
xét ddu ciia cdc nghiém va tim diéu
kién cla tham s0 dé cic nghiém cia
phuong trinh bic hai théa mén dicu
kién cho trudc.

- Biét giai céc bai todn thyc t€ bing
cdch 13p va gidi phuong trinh bac nhat,
béc hai.

- Biét gidi phuong trinh béc hai bing
may tinh bo tii.

Vi dy. Tim m d¢ phwong trinh 2-m-5r-2=0

o6 hai nghidm x,, 7, thoa i — 4 = 4,
Il Iz

Chi xét phuong trinh tring phuong, phuong trinh
dura v bic hai bing cdch dit &n phy don gian: 4n
phu 13 da thitc bic nhét, da thitc bic hai hodc cin
béc hai cia dn chinh, phuong trinh c6 4n & mAu
thitc, phwong trinh ¢6 chita ddu gid trj tuyét ddi,
phuong trinh quy vé dang tich bang mét s6 phép
bién dbi don gian.
Vi du. Giéi céc phuong trinh:

2 1

S NI

Xz_l x"‘l ,
b) (¢ + 20 - B+ 2) = 0;
o) x' -8 -9=0;

d) ¥ +50-Pr-2-5=0;

&) VI +2 =Vt -3 418,

(49
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Vi dy. Mt nguoi ding 300 nghin dong dé dau tu
cho san xuét thi cong. MGi sin phim nguoi d6
dugc 1 1500 dong. Sau mdt tudn, tinh ca von Iin
I, ngudi d6 ¢6 1050 nghin dong, Hoi trong tudn
46, ngudi y sin xuit drgc bao nhiu sin phém?

Vi dy. Mot cdng ty vén tai dy dinh diéu dong mdt s0
6t cing loai dé chuyén 22,4 tin hang. Néu mbi 6t6
chdr thém mdt ta so v6i dur dinh thi s6 60 giam di 4
chiéc. Hoi s6 6t6 cong ty du dinh diéu dng dé chd

hét s0 hang trén 12 bao nhiéu ?

3. Phuong trinh va hé
phirong trinh bjc nhét
nhiéu 4n

Phuong trinh
ax+by=c.

HE phuong trinh

al.l' + blY =0
X + by =0).

Kién thirc

Hiéu khéi niém nghiém cia phuong
trinh bc nhdt hai dn, nghiém cia hé
phuong trinh.

Ki ning
- Giai duoc va biéu dién duoc tp

nghiém ciia phuong trinh bc nhit hai
in,

Vi du. Gidi phuong trinh
I+y=T.
Vi dy. Gidi h¢ phuong trinh

Ix-2y=6
9x +4y=-6.

Vi dy. Giai va bién ludn hé phuong trinh

2my +3y=6
Yty=m+l.
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H¢ phuong trinh

ax+by+oz =4

mxtbhytor=d
ax +hyy + 32 = s,

- Gidi dwoc hé phuong trinh bc nhit
hai dn bang dinh thitc.

- Gidi va bién ludn hé hai phuong trinh
béc nht hai &n chira tham 0.

- Gidi dugc hé phwong trinh bc nhit
ba 4n don gian.

- Gidi duoc mot s bai todn thuc té dua
vé viéc l4p va gidi hé phuong trinh bc
nhét hai 4n, ba an.

Vi du. Gidi cac hé phwong trinh:

Ir+dy-5r=8 Xx+y+z=12
a) by+z=9 b)J x+y+3=1
1=121; +y+dz=-1

Vi du. Mét dodn xe gom 13 xe tic xi tai chds 36 tan xi
méing cho mdt cong trinh xdy dyng. Dodn xe chi gom
¢6 hai loai: xe chd 3 tin va xe chdr 2,5 tan. Tinh s6 xe
mi loai

V¥ du. Gidi bii todn sau bang céch lap hé phuong
trinh:

Ba méy trong mpt gid sén xudt dugc 95 san pham.
$6 san phém may III Jam trong 2 gitr nhiéu hon
tong sb san phdm mdy I vi méy Il 1am trong mot
gidr 14 10 san pham. S0 san pham mdy I lam trong 8
gity diing bang sb san pham méy 11 lam trong 7 gid.
Hoi trong mot gid, mdi médy sin xuat digc bao

nhi€u san pham?

+S
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- Biét ding may tinh bo tii dé gidi hé
phrong trinh bic nhét hai 4n, ba an.

Vi dy. Gidi cc hé phwong trinh sau bang méy tinh
bo tii:

25r44y=85 kil
+4y=38,
) {7 b){x+y-z=1
6x+4,2y=573;

y+z-x=3

4, Mt 50 h¢ phuong | Kién thire

bl b Ral Qg | .o oob o5 ot o6 6 pbiooug i

béc hai don gidn.

Kining

hai hai 4n: hé gom mét phuong trinh
bac hai va mgt phuong trinh bac nhit;
hé phuong trinh ma mbi phwong trinh
ciia hé khong thay ddi khi thay x b y,
y bai x.

Giai dgc mdt s6 hé phuong trinh bic | a)

Chi xét cAc hé phuong trinh bic hai hai &n: hé gom
mdt phuong trinh béc hai v mt phuong trinh béc
nhét; hé phurong trinh d6i ximg.

Vi du. Gidi c4c hé phuong trinh:

x-y=3
o[
tx2—3xy+y2+x+y=0;

X+y+xy=5

\xz +y2 =).

b) 4

IV. BAT DANG THU'C. BAT PHUONG TRINH

1. Bét déng thirc, Tinh | Kién thirc
chit cia bit ding

X - Hiéu dinh nehia v céc tinh chét clia
thitc. Bt ding thirc |, x ¢ '

bat ding thirc.

Vi du. Chimg minh ring;

a)5+922vdria>0,b>0;
b a

900C - 8 - 1 Ae3u ZZ 9§
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chira dau gid trj tuyét
i, Bét ding thire giira
trung binh cfng va
trung binh nhan

- Hiu bt déng thiic giita trung binh
cdng va trung binh nhan clia hai s6.

- Biét bat ding thitc giita trung binh
cdng v trung binh nhén cia ba 6.

- Biét dgc mt s6 bt déng thitc 6
chita giA tr tuyét d6i nhur:

Vie R: 420,42 x, [x2-x;
|x|Sa{=—anSa (véia>0);

|42 a e x> aholcx < -a (véia>0):
=6l <la+ B <ol +[3].

Kining

- Van dunrg d}m dinh nghia va tinh
chat cua bat dang thirc hodc ding phép

bién ddi twong duong dé chimg minh
mdt b bat dang thirc don gian .

- Biét vin dung bat déng thie giira
trung binh cong va trung binh nhén
ciia hai s6, ba s6 vao viée chimg minh

b)a’+ b -ab> 0,

Vi dy. Cho hai s0 dwong a va b. Chimg minh rang:

1 1
L P
(a+b)( +b)_4

a

Vi dy: Chimg minh ring v6i bon s6 thye bét ki a, b,
¢,d,taco

2) (ab + cd)? < (a* + BB +dP);
b) b+ 2ab+betea

Vi du. Cho x > 2. Tim gid trj nhd nhdt cia biéu thirc
. 3
X)=x+—:,
fig=x+—
Vi dy. Chimg minh ring voi ba sb thyc bét ki g,
b, c,tach

la-cl <la-bl+|b-d.

o<
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Hod ~

CHU BE

MUC DO CAN DAT

GHI CHU

mft s6 bét ding thitc hodc tim gi tr
l6n nhdt, gid tri nho nhdt cia mét bidu
thirc.

- Chimg minh dugc mét s6 bit déng
thitc don gidn c6 chira gid tri tuyét doi.
- Biét biéu dién cdc diém trén truc s6
thda min cdc bit ding thic v <a;
> a (voia>0).

2. Bt phwong trinh

Khéi niém bét phuong
trinh. Nghiém cla bt
phuong trinh.

Bt phuong trinh tuong
duong.

Phép bién doi twong
drong cdc bat phuong
trinh.

Kién thite

- Biét khéi niém bt phuong trinh,
nghiém ciia bat phuong trinh,

- Biét khdi niém hai bat phuong trinh
tuong duong, mt s0 phép bién doi
twong duong céc bt phuong trinh.
Kining

- Néu duoc didu kién xdc dinh ciia bét
phuong trinh.

Vi dy. Cho bét phurong trinh

Jx2—3x+2>x-l.

2) Néu diéu kién x4c dinh cia bit phuong trinh d6.

b) Trong cic s6 0; 1; 2; 3, s6 ndo 13 nghiém ctia bit
phuong trinh dé cho?

Vi du. Xét xem hai bt phuong trinh sau ¢6 tong
dwong voi nhau khong:

8) 0+ N+ 1>+ T A 2ud I>x+7;

=~
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CHU BE MUC BQ CAN DAT GHI CHU
- Nhan biét duoc hai bt phuong trinh b2 ST %-55 14 1)
twong duong trong truong hop don 2+

gian,

- Vin dung dugc phép bién ddi twong
duong bt phuong trinh dé dwa mot
bét phuong trinh da cho vé dang don
gian hon.

3. Diu ciia nhj thirc
bic nhat. Bt phwong
frinh bc nhit va hé
bat phirong trinh bic
nhét mt in

Kién thire

- Hiéu va nhé duge dinh 1f vé du ciia
nhj thitc béc nhét,

- Hiéu céch gidi bat phong trinh bic
nhét, hé bét phuong trinh bic nhat mft
in,

Kining

- Vén dung dinh If vé déu cta nhi
thirc bac nhat d¢ 14p bang xét ddu tich

cc nhj thie bdc nhat, xdc dinh tip
nghiém cua bt phuong trinh tich

Vi du. Xét dau bidu thitc
A= Q- 15-2)x-T).
Vi du. Giai bat phuong trinh

(3x—1)(3-x)<0
4x-17

Vi dy. Gidi cdc hé bt phuong trinh:

; 2x=7>0 b (2x+3)(x-D>0
S5x+1>0; Tx-5<0.

8¢
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CHUDE

MUC DO CAN DAT

GHI CHU

(mdi thira s0 trong bit phuong trinh
tich 1 mot nhi thirc bic nhat).

- Biét gidi va bién ludn bit phuong
trinh béc nhdt mdt 4n.

- Gidi dugc hé bat phurong trinh bic
.

- Gidi dwoc mt sb bai todn thyc tién
dan t6i vic giai bt phuong trinh.

Vi du. Gidi cic bét phuong trinh;
2) (3x -1 -9 <0; b =2 ——;

o) lx-2<x
Vi dy. Giai va bién lun bét phurong trinh
m-1x=1>x+2m.

Vi du. Xéc dinh m dé hé bét phwong trinh sau v6
nghiém:

ey
x=-2

2x+1<m

Vi du. Gidi phuong trinh [x - §| +]x -7/ = 8

4, Bit phwong trinh
bic nhdt hai 4n. H¢
bét phwong trinh bic
nhat hai in

Kién thirc

Hiéu khdi niém bét phuong trinh, hé
bt phuong trinh bic nhat hai 4n,
nghiém va tp nghiém ciia no.

Thira nhan két qua: Trong mét phang toa d9, mdi
duong thing d: ax + by + ¢ = 0 chia mt phing
thanh hai nira mét phéng. Mgt trong hai nira mét
phing d6 (khong ké b d) gom cdc diém 6 toa d9
thoa mén bt phuong trinh ax + by + ¢ > 0, nira mi
phang kia (khong ké bd d) gdm céc diém c6 toa d9
tha méin bat phuong trinh ax + by + ¢ < .

0D
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CHUDE

MUC DO CAN DAT

GHI CHU

Kining

Biéu dién duoc tdp nghiém cla bt
phuong trinh va hé bét phwong trinh
béc nhat hai an trong mit phang toa do
(xc djnh mién nghiém).

Vi du. Xac dinh mién nghiém ctia bét phwong trinh

2x-3y+1>0.
Vi du. X4c dinh mién nghiém clia hé bt phuong
trinh

4x-5y+20<0

x-y+5<0

x+3y-6<0.

5, Ddu cila tam thirc
bic hai, Bt phwong
trinh bac hai

Mot 50 hé bét phwong
trinh bac hai mot &n don
gidn. Mot s6 phuong
tinh vi bit phuong
trinh quy vé béc hai.

Kién thire

Hiéu dinh If vé ddu cia tam thirc bic
hai.

Kining

- Ap dung dwoc dinh 1If vé ddu tam
thire béc hai dé gidi bt phuong trinh
béc hai; c4c bat phuong trinh quy vé
bdc hai: bét phuong trinh tich, bt
phuong trinh chia dn & mau thitc.

- Gidi dwoc mdt 6 hé bét phuong trinh
béc hai mot 4n don gidn.

) -3+ -7

Vi dy. Xét dau céc tam thirc bac hai;

b) - 81+ 15.
Vi du. Gii céc bat phiong trinh:

2)-x' +6x-9>0:

Vi dy. Gidi céc bt phuong trinh:

a) Q- 8)(’ - dx+3)>0;

b) =12+ 3x +1 <0,

09
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CHU PE

MUC PO CAN DAT

GHI CHU

- Biét 4p dung viéc giai bt phuong
trinh bc hai dé gidi mt s6 bai todn
lién quan dén phuong trinh bic hai
nhr: diéu kién dé phuong trinh c6
nghiém, c6 hai nghiém teéi du.

- Biét gidi mét s phuong trinh chita
in trong cin hoic trong déu gid trj

tuyét d6i quy vé bic hai.

- Gidi dwge mdt s bét phuong trinh
quy vé bic hai.

Vi dy. Gii cdc hé bat phuong trinh:

x2-12x+32>0 5x2-7x+1<0
a) b)
=13+ 22 <0

Vi dy. Cho phuong trinh
(m -5 - dmx+ m-2 =0,
V61 nhimg gid trj ndo cua m thi:

a) Phuong trinh da cho 6 nghi¢ém?

b) Phuong trinh dd cho c6 cdc nghiém tréi ddu

nhau?

Vi du. Gidi c4c bt phwong trinh:

a)xz—x+|3x—2|>0; b)\‘xz—3x+22x.

2 -0 +30 <0,
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CHU BE MUC DO CAN DAT GHI CHU
V. THONG KE
1. Bing phén bo tan | Kién thirc Khong yéu cau: biét cach phan 16p va trong trudng

50 - tin suat va bing
phin bd tan sb - tan
suat ghép lop

Hiéu céc khdi niém: Tan s0, tdn sut
ciia mdi gi tr trong mot mau (ddy)
s0 li€u thong ke, bang phén bo tn s0 -

tin sudt, bang phén b tan s6 - tin
suit ghép 16p.

Kining
- Biét cich xac dinh tan 0, tan sut

clia mdi gid trj trong day s0 liéu thong
ké.

- Lap duoc bang phin b6 tin sb - tan
suit ghép 10p khi d cho céc 16p.

hop ndo phai 1ap bang phan bd thn s6 - tin sut
ghép 16p.

Viéc giéi thiéu ndi dung dwogc thuc hién déng thoi
v6i viéc khdo st cdc bai todn thue tién,

Chi § dén gi tr dai dién ciia mdi Lop.

Vi du. Chiu cao ctia mdt nhém 30 hoc sinh 1dp 10
dwoc liét ké ¢ bang sau (don vi: m):

145 | 1,58 | 1,61 | 1,52 | 1,52 | 1,67

1,50 | 1,60 | 1,65 | 1,55 | 1,55 | 1,64

1471 1,70 | 1,73 | 1,59 | 1,62 | 1,56

148 | 148 | 158 | 1,55 | 149 | 152

1,52 | 1,50 | 1,60 | 1,50 | 1,63 | 1,71
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CHUDE

MUC DO CAN PAT

GHI CHU

a) Hay lap bang phin b tan 50 - tin sut theo mAu:

Chiéu cao w Tén sudt
Tan so
X (m) (%)

Cong

b) Hay l4p bang phan bd tan sudt ghép 16p véi
cac 16p la:

[1,45; 1,55); [1,55; 1,65); [1,65; 1,75).

2. Bitu do

Biu d6 tan so, tan suat
hinh cot.

Putmg gap khiic tan 0,
tan suét.

Bidu @6 tin sudt hinh
quat.

Kién thire

Hiéu cdc biéu dd tin sb, tAn sut hinh
ct, biéu d6 thn sudt hinh quat va
duong gap khiic tan s0, tan suat.

Ki ning

- Doc hiéu c4c biéu dd hinh cft, hinh
quat.

Vi dy. V& biéu db tin sudt hinh cit, dwomg gap
Khic tin sut twong img véi két qua phan b) trong
vidu & trén.

Vi dy. Cho bang phén bd tan suit ghép lop sau:
Nhiét d9 trung binh cia thing 12 tai thinh pho
Vinh tir 1961 dén 1990.

=
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CHU BE MUC B CAN PAT GHI CHU

- V& drgc biéu do tan suat hinh cot. _ e
’ || Cécldpcia | Gidtridaidién | Tansuét
- Yé duoc duong gap khic tan s0, tan nhigt d X (°C) X £ (%)
suat.
o [15;17) 16 16,7
- V& duoc biéu do tan sudt hinh quat (17,19) 18 43
trong truong hop don gian, 19:21) 2 367
[21;23) 2 33
100%

Hay md ta bang trén béng cich vé:
a) Biéu d tan sudt hinh cot;
b) Pudng gap khic tin sua;

¢) Biéu d0 tén sudt hinh quat.

3, S6 trung binh, sb | Kidn thire

PR |
trung vj va mot , ; N Shm s e g
Hiéu dwoc mdt so dic trmg ctia mau | Vi du. Diém thi hoc ki I mdn Todn clia mdt to hoc

6 liéu: sb trung binh, s trung vi, mét | sinh 16p 10A (quy wdc ring diém kiém tra hoc ki

v § nghia ca chiing. 6 thé 1am tron dén 0,5 dicm) duogc liét ke nh sau:

2,515, 8,5, 7,65, 9;4.5; 10.
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CHU BE

MUC DQ CAN PAT

GHI CHU

Kining
Tim duge s0 trung binh, 6 trung vi,

mot cla mu 50 liéu (trong nhimg tinh
huéng da hoc).

a) Tinh diém trung binh cda 10 hoc sinh dé (lim
tron dén hang phan murdi),

b) Tinh s6 trung vi cuia ddy sd liéu trén.

4, Phuong sai va df
léch chuin ciia mAu
(déiy) 56 liéu thong ké

Kién thite

Biét khéi niém phwong sai, d9 léch
chuan cia méu s ligu thong k& va §
nghia thong ké cla chiing.

Kining

Tim dugc phwong sai, 6 1éch chudn
clia mAu 56 ligu thong ké.

VI. GOC LUONG GIAC VA CONG THUC LUONG GIAC

1. Goc va cung hrong
gidc

Do va radian.

Géc va cung lugng gidc.

$6 do cita géc va cung
lwong gidc.

Kién thite
- Biét hai don vi do goc 12 do va

radian.

- Hiéu khéi niém goc va cung luong
gidc; s0 do ciia géc va cung luong
gidc; dudng tron luong gidc.

Vi dy. Ddi 50 do cia cdc géc sau diy sang radian:
105", 108" 57°30"

Vi du. DOi s6 do cic cung sau diy ra do, phit, gidy:

-2

3
15" 4
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CHU BE MUC DO CAN DAT GHI CHU
Dudng tron lugng gide | - Hidu duoc hé thic Sa-lo cho cdc | Vi du. Mot dudmg tron cd ban kinh 10 cm. Tim d§
cung va goc luong gidc. dai ciia cac cung trén duomg tron ¢ s0 do:
Kining a)i%; b) 45"

- Biét dbi don vj do goc tir 45 sang
radian va nguoc lai.

- Biét tinh d dai cung tron Khi biét s6
do cua cung.

- Xic dinh dugc diém cudi cla cung
hrong gidc va tia cudi cia mt gdc
lwong gidc hay mdt ho goc luong gide
trén duong tron lugng gidc.

Vi dy. Trén dudmg tron lugng gidc (géc A), hdy xic
dinh mit (diém) cudi cia céc cung (co mit dau 1a

A) ¢6 6 do:

30°: -120% 630", 17 -%

2. Gid tri lwong gidc
clia mot goc (cung)

Gid tri sin, cdsin, tang,
cotang cua mit goc
lwong  gidc. Y nghia
hinh hoc.

Bang gid tri luong gidc
clia cdc goc thuong gap.

Kién thire

- Hiéu khdi nigm gi4 tri luong gidc cia
mot gdc (cung); bang gid tri lwong gidc
ciia mdt s0 gdc thuong gap.

- Hiéu dugc hé thitc co ban gita cdc
gid tri luong gide cua mot goc.

St dung cdc ki hiéu sing, cosa, tang, cota. Ciing
ding céc ki hiéu tge, cotga.

Vi dy. Ding dinh nghia, tinh gid tri luong gidc clia céc
goc:

180% 18, -4
63
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CHU BE MUC BQ CAN PAT GHI CHU
Quan hé giita céc gié tri | - Biét quan hé gilra cic gid tri long | Vi dy
hogng gide cua céc g0¢ | i cia cée géo of lién quan dic bigt: 4 o
cd lién quan dc biét. |y nhay, phy nhau, 46 nhay, hon kém a) Cho sina = - n<a <-2—-. Tinh cosa, tana,
nhau géc . cota.
- Biét § nghia hinh hoc cia tang VA b) Chotang = -%; —; < a < 1. Tinh sina, cosa.
cotang.
e ) P v ¥
Ll ' ; :
.. Ki ning ¥i dy. Chimg minh rang

- Biét cich xdc dinh gi4 trj lwong gic
clia mdt géc khi biét s0 do cia géc d.

- Biét xdc dinh dau céc gid tri luong
gidc oia cng AM Kii diém cufi M
nam & cic géc phn tr khdc nhau.

- Van dung dugc cic hé thic luong
gidc co ban dé tinh céc gid trj con lai
clia mdt gc khi cho mét trong bon gid
tri lwgng gidc ctia géc d6; chimg minh
dugc céc hé thirc don gian.

a) (cotx + teuvc)2 - (cotx - tanx)2 =4;
b) cos'x - sin‘x = 1 - 2sin’x.
Vi du. Tinh tand20°; sin§70%; cos(- 240°).

Vi dy. Chimg minh réng trong tam gidc ABC, ta c6:

A)sinA+B)=sinC:  b) tan%c - cotg.

Vi dy. Chimg minh ring cdc biéu thic sau khong
phu thude véo x;

A= 2(sin6 1+ cosd X)- 3(sin4 x+cos’ x);

2 2

B = sin“x + cos xsinzx teostx.
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CHU BE

MUC DO CAN DAT

GHI CHU

- Biét vin dung h¢ thire giita céc gid tri
lugng gidc cua cac goc cd lién quan
dic bigt: bl nhau, phu nhau, doi nhau,
hon kém nhau géc 7 vao viéc tinh gid
tri lwong gide cla goc hodc chung
minh déing thitc,

3, Cong thire lwgng gidc

Cong thic cong. Cong
thic nhin doi. Cong
thitc bién ddi tich thanh
tong. Cong thitc bién
d6i tbng thanh tich.

Kién thire

- Hiéu cong thirc tinh sin, cdsin, tang,
cbtang clia tdng, hiéu hai géc.

- Tir céc cong thic cong suy ra cong
thire géc nhan doi.

- Hiéu cdng thitc bién ddi tich thanh
tbng v cong thirc bién dbi tong thanh
tich,

Kining

- Vén dung dugc cong thirc tinh sin,
cbsin, tang, cotang cla tong, hiéu hai
g6c, cong thire gée nhin doi dé giai cdc
bai todn nhur tinh gid tri lugng gidc cla

Chimg minh cng thirc tinh sin, csin, tang, cdtang
clia tng, hidu hai gdc; cong thic bién d6i tich
thanh tong va tong thanh tich.

Vi dy. Tinh cos105°; tan15°,
Vi dy. Tinh sin2a néu sing - cosa = % :
Vi dy. Chig minh réng:
. b o oa.
a) sin‘x +cos x = l-Esm 2x;

4 4
b) cos’x - sin'x = cos2x.

Vi du. Bién dbi biéu thirc sin + sinb + sin(a + b)
thanh tich.

89
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CHU DE MUC PO CAN DAT GHI CHU
mdt géc, rit gon nhimg biéu thic haong | yr o cpe it 0 g0 a0 L
o 80C, Tut &€ g M8 | Vi dy. Chimg minh sin]0°.sin50%sin70° =~
gifc don gidn va chimg minh mdt s6 8
ding thirc. Vi du. Vi&i A, B, C 1a chc géc cia tam gidc, chimg
, ;. |minh

- Vén dung duoc cong thirc bién doi m
tich thanh tong va cdng thic bién dbi S LB = S s
thng thinh tich vio mét sb bai todn
bién d6i, rit gon biéu thirc.

VIL VECTO

1.Cdc dinhnghia | Kién thitc

Dinh nghia vecto. Do
dai cua vecto. Céc vecto
cing phuong, cling
hudng. Hai vecto bing
nhav. Vecto - khong.

- Hiéu khdi niém vecto, vecto - khong,
d dai vecto, hai vecto ciing phuong,
cling hudng, hai vecto bing nhau,

- Biét dugc vecto - khong cling phuong
va cling huong véi moi vecto.

Kindng

- Chimg minh duoc hai vecto bing
nhau.

- Khi cho trude diém A va vecto ,
dumg dugc diém B sao cho AB = 4.

Vi dy. Cho hinh binh hanh ABCD, ¢6 0 1a giao
diém cia hai duong chéo. Goi M, N lén luot Ia
trung diém clia AD, BC.

2) K& tén hai vecto cing phuong véi 4B, hai vecto
cling hudng véi AB, hai vecto ngugc hudng véi
AB.

b) Chi ra céc vecto bing vecto MO, bing vecto

—y
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CHU BE

MUC DO CAN DAT

GHI CHU

2. Tong vi hiéu cia
hai vecto

Tong ctia hai vecto: quy
tic ba diém, quy tic
hinh binh hanh, tinh
chit cia phép cong
vecto. Vecto déi. Hiéu
cua hai vecto.

Kién thirc

- Hiéu cch xdc dinh tfmg, higu ctia hai
vecta, quy tic ba diém, quy tic hinh
binh hanh va cdc tinh chét cla phép
cOng vecto: giao hodn, két hop, tinh
chilt ciia vecto- khong.

-Biétduoc |7 + 5 <[al + .
Ki ning

- Vén dung duoc; quy tic ba diém, quy
tic hinh binh hanh khi lay tong hai
vecto cho trude.

- Vén dung duoc quy tic tri
0B-0C = CB

vio chimg minh cc dang thirc vecto.

Vi dy. Cho bén diém A, B, C, D. Chimg minh ring
AB+CD = AD+CB.
Vi dy. Cho tam gidc déu ABC canh . Tinh do dai

— — m— —

cac vecto AB- AC, AB+AC.

Vi dy. Cho séu diém M, N, P, 0, R, § bét ki. Chimg
minh rz"mg

MP+NQ + RS = MS + NP + RO.

Vi dy. Cho tam gidc ABC c6 tryc tim H, tim duong
trdn ngoai tiép 0. Goi D 1a diém dbi ximg véi A

| qua 0. Chimg minh réng;

a) Tir gidc BDCH 1a hinh binh hanh;

b)ﬁ+5§+0_(f=a{‘.

4

3. Tich vecto véi mot

A
§0

Dinh nghia tich cua
vecto véi mdt 6.

Kién thitc

- Hiéu dwgc dinh nghia tich cila vecto
v6i mit 56 (tich mot s6 voi mot vecto).

Chit ¥
k

0

viizl0e .
0.

d
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Cic tih chat cua tich
vecto véi mot s0.

Piéu kién dé hai vecto
clng phuong.

Ditu kién dé ba diém
théng hang.

Biéu thi mdt vecto theo

hai vecto khong ciing
phuong.

- Biét céc tinh chat ciia phép nhén
vecto v&i mot s0: Vi moi vecto d, b
va moi s thuc k, m ta c0:

1) k(md) = (km)a;

2) (k+m)d = ki +ma;

3) k(@ +b) = ki + kb.

- Biét dvgc diéu kién dé hai vecto
cling phuong, ba diém thing hang.

- Biét dinh 1f biéu thi mdt vecto theo
hai vecto khong ciing phuong.

Ki ning

- X4c dinh dwoc vecto b = ka khi cho
trude $0 & va vecto 4.

- Biét dién dat dwoc bﬁng vecto: ba
diém thing hang, trung diém ciia doan
thing, trong tAm clia tam gidc, hai
diém tring nhau va sir dung duoe céc
dicu d6 d¢ giai mot s bi todn hinh
hoc.

* A, B, C thing hing & AB = kAC.
* M 13 trung diém cia doan théng AB khi va chi khi
MA+MB =0

0A+0B = 20M (v6i diém O bt ki)

AM = MB,

* (7 |2 trong tAm cuia tam gidc ABC khi va chi khi
GA+GB+GC =0 & 0A+0B+0C =30C
(véi diém O bit k).

Vi dy. Goi M, N 14n ot 12 trung diém cia cdc
doan thing AB, CD. Chimg minh ring

IMN = AC + BD.

Vi dy. Cho hinh binh hanh ABCD. Chimg minh
rang

AB +2AC + AD =3AC.

Vi dy. Chimg minh ring néu G vi G' lan luot 1
trong tam ctia céc tam gidc ABC va A'B'C" thi
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3GG' = AA' + BB + CC'.

Vi du. Cho tam gidc ABC. Goi M 12 mdt diém thudc
doan BC sa0 cho MB = 2MC. Chimg minh ring;

2) MB = -2MC; b) AM = 4B +ZAC

4, Truc toa do
Dinh nghia truc toa d¢.

Toa dg ctia vecto va cla
diém trén truc toa do.

Do dai dai sb cia mot
vecto trén mot truc toa
do.

Kién thire

- Hiéu khéi niém truc toa d, toa do
cila vecto v cila diém trén truc toa do.
- Biét khdi niém do dai dai s6 cta
mot vecto trén truc toa do va hé thirc
Sa-lo.

Kining
- Xdc dinh duoc toa dg cua diem, cua

vecto trén truc toa do.

- Tinh dugc do dai dai s0 cua mot
vecto khi biét toa do hai ddu miit ctia
no.

Diing ki hiéu Ox hodc (0; 7).

Vi dy. Trén truc toa d9 Ox, cho céc diém A, B, M, N
l4n luot c6 toa d6 1 —4; 3; 5; 2.

a) Haly biéu dién cdc diém d6 trén truc s6 Ox.

b) Hy xdc dinh do dai dai s6 cia céc vecto 4B;
AM; MN.

& L
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CHU BE MUC DO CAN AT GHI CHU
5. Hé truc toa 0 trong | Kién thire - Ding ki hiéu Oxy hotc (0; 1, ).
mijtphfmg i \ ., sod g ' o
- Hiéu dwoc toa do ctia vecto va clia | - Chi xét hé toa d0 Dé-cc vudng goc (don vi trén
Toa 8 ctia vecto. Biu | diém d6i voi mot hé truc toa do. hat truc toa 89 bing nhau).
thire toa d clacdc phép | | . o : ) e
) .. |- Hiu dugc biéu thirc toa dg cua cdc | Vi dy. Trong mat phang toa dd, cho céc diém
todn vecto. Toa do cua
i phép todn vecto, toa d0 cua trung
diem. 4 P a o A-4;1),B(2;4),C2;-2).
diém doan thang va toa d clia trong
Toa do cia trung diém | tAm tam gidc. a) Tinh chu vi tam gidc ABC,
doan thf'ing va toa d0 —_
! nan I B A 1 A A L]
ol trong thm tam g, 4 b) X4c dinh toa do ctia trong tim G, tryc tAm H ctia

- Tinh dwoc toa dd ciia vecto néu biét
toa 8 hai dau mit, St dyng dugc biéu

thirc toa d cua cac phép todn vecto.

- Xéc dinh dwoc toa do cua trung
diém doan théng va toa dg cla trong

tim tam gidc.

tam gidc ABC.

Vi dy. Trén mit phing toa d9 Oxy cho tam gidc
ABC, biét A(1; 2), B(5;2), C(1; 3).

a) Xéc dinh toa do diém D sao cho ABCD 12 hinh
binh hanh.

b) Xac dinh toa d6 diém E d6i ximg voi A qua .

c) Timtoa d9 cta trong tAm tam gidc ABC.

NOD
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VIIL TiCH VO HUGNG CUA HAI VECTO VA UNG DUNG

1. Tich vo hwong cia
hai vecto

Gid tri lwong gide clia
mdt géc bit K (tr 0°
dén 180°).

Gid tri luong gide cla
céc gdc déc biét.

Gdc gitra hai vecto.

Tich v6 hudng cua hai
vecto.

Tinh chat ciia tich vo
huong.

Biu thitc toa d ciia tich
v0 hudng. D dai cla
vecto va khoang cdch
giita hai diém.

Kién thire
- Hiéu dugc gid trj hwong gidc cia géc
bit ki tir 0° dén 180

- Hiéu khdi niém goc giita hai vecto,
tich v0 hudng ctia hai vecto, céc tinh
chét cia tich vo huéng, biéu thirc toa
d6 cta tich vo hudng.

- Hiéu cong thitc hinh chiéu,
Kining

- Xdc dinh dugc gdc gitra hai vecto;
tich vo hudng clia hai vecto.

- Tinh dwoc d9 dai vecto va khoang
cdch giira hai diém.

- Vén dung duoc cdc tinh chat cua tich
v0 hudng: Vi cic vecto d, b, ¢ batki:

Vi du. Tinh 3sin135° + cos60° + 4sin150°.

Vi du. Cho tam gidc déu ABC canh a, trong tim G.
Tinh céc tich vé huéng AB.CA, GA.GB theo .

Vi dy. Cho 112 trung diém cia doan thing AB. Véi
diém M tuy ¥, tinh MA. MB theo AB va MI,

Vi du. Chimg minh ring véi cic diém A, B, C tuy
y, ta ludn ¢6

—_—

AB.AC = —(AB* +AC*- BC).

I
2
Vi du. Trén mit phing toa do Oxy cho hai diém
A(L: 3) Vi BGS: 1),

2) Tim toa do diém I thoa mén 10+1A- 1B =0.

vL
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CHU DE MUC DO CAN PAT GHI CHU
i.b=b.i; b) Tim trén truc hodnh diém D sao cho géc ADB
d(b+2)=d.b vudng,

bta.c

(ki). b =k(@.b);
ilbeab=0.

- Viin dung dugc cong thirc hinh chiéu

va biéu thirc toa d9 ctia tich vo hdng
vao giai bai tép.

| ) Tim tap hop céc diém M théa mn

MAMB = MO%.

2, Cac hé thirc lwong
trong tam gide

Dinh If csin.
Pinh Ii sin.

Do dai duong trung
tuyén trong mot tam
gidc,

Dién tich tam gidc.

Gidi tam gidc,

Kién thire

- Hiéu dinh 1f csin, dinh If sin, cong
thitc vé d9 dai dwomg trung tuyén trong
mdt tam gidc.

- Hiéu duoc mbt sb cong thire tinh dién

tich tam gic nhu

$

(/R

lah :
2

l ..
§=—absinC;

2 .

5=
T

Chimg minh céc dinh If cdsin, dinh If sin va mdt s0
cong thirc tinh dién tich tam gidc.

Vi dy. Chimg minh réng trong tam giéc ABC, ta c6:
a) a = bcosC + ccosB;

b) sinA = sinBcosC + sinCcosB;

¢) a = hy(cot B + cotC).

Vi dy. Chimg minh rang trong tam gidc ABC, ta ¢6

2,2 2
b*+c¢" -a
Cotd =

Vi dy. Tam gidc ABC thoa mén h¢ thirc
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CHU BE MUC DO CAN PAT GHI CHU
§=pr; Pic-d
btc-a ik
$=\plp-a)(p-b)p-c),
Hay tinh gc A.

(trong d6 R, r lan lwot 13 ban kinh
duong tron ngoai tiép, ndi tiép tam
gidc, p 14 nira chu vi tam giée).

- Biét mit s6 trromg hop gidi tam gidc.
Kining

- Biét &p dung dinh If csin, dinh 11 sin,
cong thirc vé d) dai dwong trung tuyén
d giai mot sb bai todn c6 lién quan
dén tam gidc.

- Biét dp dung céc cong thire tinh dign
tich tam gidc.

- Biét gidi tam gidc. Biét vin dung
kién thirc gidi tam gidc vio mot sb bai
todn cd ndi dung thuc tién. Két hop vi
viéc st dung mdy tinh bo tdi khi gidi
todn.

* Yéu ciu gidi tam gidc trong mt s6 trrdmg hop
don gian: Tinh dugc cdc canh va cdc gde con lai
clia tam gidc khi biét ba yéu t0 vé canh va géc
(chﬁng han: cho trudc do dai ba canh cla tam gidc;
cho trude 6 dai mot canh va s do hai géc clia tam
gidc; cho trude d9 dai hai canh va sb do gdc xen
giira hai canh d6).

Vi du. Cho tam gidc ABC c6 a = 6;b=2;
¢= 3 + 1. Tinh cAc goc A, B, bén kinh dudng trdn

ngoai tiép R va duong trung tuyén m,.
A
Vi du. Hai dia diém A, B

céch nhau bdi mgt hd nudc.

Ngudi ta 1y mdt dia diém C

vi do dugc goc BAC bing 5 C
75°, géc BCA bing 60°,

doan AC dai 60 mét. Hay

tinh khoang cich tir A dén

B.
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Vi d. Chimg minh réng trong tam gidc ABC, ta c6

§ = 2R sin Asin BsinC.

IX. PHUONG PHAP TQA DO TRONG MAT PHANG

1. Phurong trinh dwimg
thﬁng

Vecto phip tuyén cia
tomg thing,

Phuong trinh téng quét
clia duomg thing.

Vecto chi phuong cia
duong thing.

Phwong trinh tham s

clia dudng théng.

Kién thitc

- Hiéu vecto phap tuyén, vecto chi
phuong ciia dirbng thang.

- Hiéu phwong trinh tbng quét va cdc
dang ddc biét cua nd, phuong trinh
tham s0 ciia duomg théng.

- Hiéu dwgc diéu kién dé hai duong
thang cat nhau, song song, tring nhau,

vudng goc voi nhau,

- Biét cong thirc tinh khodng cach ti
mdt diém dén mdt dudng thing, goc
gifta hai duong thing.

Vi du. Viét phuong trinh tong quét, phuong trinh
tham s0 clia duong thﬁng trong moi trudng hop

sau.

2) Pi qua A(1; - 2) va song song véi dromg thing
-3y=3=0;

QOydE DNOD

awSoft = Tel: +84-8 3845 6684 * www. ThuVienPhapl S0

LL

900Z - 8 - Tl A¥3u ZZ oS
- 8-CI Ae3u [Z 0§



CHU DE

MUC DO CAN DAT

GHI CHO

Piéu kién dé hai duimg
thing cit nhau, song
song, tring nhau, vudng
gc véi nhau,

Khodng céch tir mot
diém dén mt dudmg
thfmg.

Géc gilta hai duomg
thing.

- Biét diéu kién d2 hai diém nim cling
phia hay khac phia d6i vt mot duong
thang.

Kindng

- Viét dwoc phuong trinh tdng quét,
phuong trinh tham s6 ctia duomg thing
d di qua diém M(xy:y,) va c6 phuong
cho trwoc, hodc di qua hai diém cho
trwdc.

- Tinh dugc toa d cla vecto phdp
tuyén néu biét toa do cila vecto chi
phwong cia mdt duong thing v
nguoc lai.

- Biét chuyén ddi giita phuong trinh
tong quét vi phuong trinh tham 6
ciia dudng thing.

b) Pi qua hai diém M(1; - 1) va N(3; 2);

¢) Di qua diém P(2; 1) va vudng géc véi duong
thng x-y+5=0.

Vi dy. Cho tam gidc ABC, biét A(- 4; 1), B(2; 4),
C2;-2).

a) Tinh cosA.

b) Tinh khoang cich tir diém C dén duong thing
AB.

Vi dy. Hai canh cua hinh binh hanh cd phuong
trinh x - 3y = 0 va 2x + 3y + 6 = (. Mot dinh cta
hinh binh hanh 13 A(4; -1). Viét phuong trinh hai
canh con lai.

Vi du. Cho duong thing A: x -y + 2 = 0 vi hai
diém 0(0; 0), A(2; 0).

2) Chimg minh rang hai diém A va O nim clng
mdt phia d6i v6i dudmg thing A.

BL
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- Sir dung dwgc cong thirc tinh khoang
cich tir mot diém dén mot uomg
thing.

- Tinh duge sb do cia gée giita hai
duong thing.

b) Tim toa 0 ctia diém di ximg véi O qua A.

¢) Trén A tim toa 49 cia diém B sao cho d9 dai
dudmg gép khiic OBA ngin nht.

2. Phurong trinh dutmg
tron

Phuong trinh dudng
tron voi tdm va bdn kinh
cho trudc.

Nhén dang phwong trinh
duong tron.

Phuong trinh tiép tuyén
clia dudng tron.

Kién thire

Hiéu dwoc cich viét phwong trinh
dudng tron.

Kining

- Viét duge phwong trinh duong tron
bidt tam J(a; b) va ban kinh R. Xdc
dinh dugc tam va tinh dwoc ban kinh
duong tron khi biét phuong trinh
dudng tron.

- Viét duge phuong trinh tiép tuyén

ctia dudng tron trong cdc trudng hop:

Vi dy. Viét phwong trinh duong tron ¢d tim
I(1;-2) va

a) Di qua diémA(S; 5

b) Tiép xiic véi duong thing ¢ phong trinh
x+y=1

Vi dy. Xdc dinh tAm va tinh bin kinh cla dudng
(ron cd phurong trinh

F 4y -dr-6y+9=0.

900C - 8 - TI A¢3u ZZ oS
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Biét toa df cia tiép diém (tiép tuyén
tai mot diém nim trén duomg tron); biét
tiép tuyén di qua diém M nim ngodi
duomg tron; biét tiép tuyén song song
hofic vudng géc véi mot duog théng
¢ phuong trinh cho trwdc.

Vi du. Cho dudng tron cd phwong trinh

24y -dx+8y-5=0.
2) Viét phrong trinh tiép tuyén cia duong tron tai
diémA(- 1;0).
b) Viét phuong trinh tiép tuyén cla dwong tron
vudng géc voi duomg thing x + 2y = 0.

Vi du. Cho ba diém A(2; 6), B(-3; ~4), C(5; 0).
Viét phuong trinh dwong tron ngoai tiép tam gide
ABC.

3.Elip

Dinh nghia elip. Phuong
trinh chinh tic cia elip.
Mo ti hinh dang ctia

elip.

Kién thire
- Hiéu dinh nghia elip.

- Hiéu phuong trinh chinh tic, hinh
dang cua elip.

Ki ning

- Tir phirong trinh chinh téc cia elip:

Lol ol w0,

2 2
7~ b2

Dinh nghia elip 12 tap hop céc diém c6 tong khoang
cdch dén hai diém phan biét cho trudc khong ddi.

C6 gi6i thidu vé su lién hé giita dudmg trdn va elip.

Vi dy. Cho elip

a) Tim toa d¢ cdc dinh va cdc tiéu diém cua elip.

08
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xac dinh dwoc do dai truc 16m, do dai
truc bé (truc nho), tiéu cu, tm sai cla
elip; x4c dinh dwgc toa d§ céc tiéu diém,
giao diém ctia elip véi cic truc toa d9,

- Viét duge phuong tinh chinh tic cla
elip khi cho mt s yéu t x4c dinh elip
dé.

b) Tinh tdm sai cua elip.
Vi du. Viét phuong trinh chinh tc cia elip (E),
bit

a) (E) ¢6 40 dai truc Ion bﬁng 10 va tiéu cur bﬁng b;

b) (E) c6 49 dai truc lon béng 8, thm sai e = ‘—?

4, Hypebol

Pinh nghia hypebol.
Phuong trinh chinh tic
cla hypebol. Mo ta hinh
dang cua hypebol.

Kién thiec
Hiéu dinh nghia hypebol, phuong trinh
chinh tic, hinh dang ctia hypebol.

Ki ning
- Tir phuong trinh chinh tic ciia hypebol

°

a2

>

=1(a,b>0),

e—-Nl'-g

xdc dinh duoc toa do céc tidu diém,
giao diém cta hypebol véi céc truc toa

Dinh nghia hypebol 12 tap hop cc diém c6 hiéu
khodng céch dén hai diém phan biét cho trudc I3
Khong d6i.

22
Vi dy. Cho hypebol (H) ;—6% = 1. Xic dinh toa

a6 céc dinh, céc tiu diém, tinh tAm sai, d6 dai truc
thue, d6 dai truc do cta (H).

Vi du. Viét phuong trinh chinh tic ciia hypebol (H),
biét (H) 6 mdt tiéu diém 14 (5; 0) va o dai truc thyc
bing 8.

18

900 - 8 - ¢l AeSu Zz 9s

AWSOTt * Tel: 1848 3845 6684 * www. ThuVienPhapTWQ0EG:s 8 - TT A8BU 17 oS

oV d DNOD



CHUBE

MUC DO CAN DAT

GHI CHU

do, tiéu cur, do dai truc thuc, do dai truc
a0, phuong trinh céc duong tiém cén,
tim sai, v€ dugc hypebol.

- Viét dugc phwong trinh chinh tic ciia

hypebol khi cho mét sb yéu t6 xdc
dinh hypebol d6.

5, Parabol

Dinh nghia parabol.
Phuong trinh chinh tic
clia parabol. Mo ta hinh
dang cua parabol.

Kién thite

- Hiéu dinh nghia, phuong trinh chinh
tic cila parabol. Biét  nghia clia tham
s0 tiéu, ticu diém, duong chudn, hinh
dang cua parabol.

- Biét duoc 86 thi clia ham 56 ye e
(a #0) cling 12 mot parabol theo dinh
nghia trén.

Kining

- Tit phuong trinh chinh tic ciia
parabol

V=2 (p>0)

Dinh nghia parabol 13 tap hop cdc diém cich déu
mft diém cho trudc vi mdt dudng thén g cho trudc.

Vi dy. Tim toa 89 tiéu diém, phuong trinh dwong

chuén va vé parabol

Vi du, Viét phuong trinh chinh tic cua parabol, biét

tiéu diém F = (5; 0).

y2 =4y,

[4:]
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xéc dinh dwgc toa o tiéu diém, phuong
trinh domg chuén, vé dug parabol,

- Viét dwoc phwong trinh chinh téc cia
parabol khi cho mot s6 yéu tb xdc dinh
parabol do.

6. Ba durdmg cnic

Kién thire

- Biét dwgc khéi niém didmg chudn
clia ba dwong elip, hypebol, parabol.

- Bidt dugc tinh chit chung cua ba
dudng conic: Cho diém F ¢4 dinh
vi dwong thing A Khong di qua F.
Tép hop céc diém M sao cho ti s6

= ¢ (e 1a mgt b duong khong
d(M;A)

d6i) 1 mt dudmg cdnic.
Kindng
Sir dung khai niém duong chudn clia

ba dudng elip, hypebol, parabol vio
gidi mot s0 bai tdp don gian.

Vi dy. Xac dinh tiéu diém va dwdng chuén cta cdc
dudmg conic sau;

2)y'=16x;

2

b1 4 =];
)8

=~ <o

| o ]

X

2

J
¢)—-=—=1.
)7 3

[0)0)
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I HAM SO LUQGNG GIAC VA PHUONG TRINH LUONG GIAC

1. Ham 0 lugng
gidc

Dinh nghta,
Tinh tuan hodn.
Su bién thién,

D4 thi.

Kién thirc

Hidu dwoc khi niém him sb
lwong gie (ctia bién s6 thc).
Kining

- Xéc dinh dwoc: tap xdc dinh; tép
gid trj; tinh chét chéin, 1¢; tinh tudn
hoan; chu ki; khodng déng bién,
nghich bién cia cdc him sb
y=sinx, y = cost, y = tanx, y = cot.
- V& dugc 80 thi cia cdc him sb
¥ = §inx, y = C0S¥, y = tanx,

¥ = cotx,

Vi du. Cho him s6 y = =sinr.

a) Tim tép xédc dinh.

b) Tim tép gié tri.

¢) Ham s6 da cho 12 chén hay 167

d) Ham s6 dd cho c6 13 ham s tuan hoan khong? Cho biét
chu ki.

e) Xdc dinh cdc khoang déng bién va céc khoang nghich
bién clia ham s6 d.

2. Phwong trinh
lrgng gide co bén

Céc phuong trinh
lwong gidc co ban.

Kién thire

Biét céc phuong trinh luong gidc
co ban; sinx = m; cosx = m;

tanx = m; cotx = m va cong thic
nghiém.

Vi dy. Gidi cc phwong trinh;
a) sinx = 0,7321;
b) sin2x =0,5.
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CHU BE MUC DO CAN DAT GHI CHU
Cong thirc nghiém. | Ki ning Vi du. Gidi va minh hoa trén dudng tron lugng gidc nghiém
Minh hoa nghiém|Gidi thanh thao phuong trinh ol 1oi phuong tinh s
trén dudng tron| lwong gidc co ban. Biét sir dung |a) sinx=0,789;

' ’ s o st A A ‘A A
luong gidc m4y tinh bo tii dé tim nghi¢ém gan b) 2sinr=1.
diing cua phwong trinh luong giéc
co bén.
3, Mit s0 phwong | Kién thite Vi du. Gidi céc phuong trinh:
ineh oy g Biét dugc dang va cich gidi cic |a) 3sinx - 2=
thirimg gip iét dugc dang va cdch gidi cc|a)3six-2=0;

Phuong trinh bic
nhét, bac hai di voi
mdt ham sb Iwong
gidc. Phuong trinh
asinx + beosx = ¢.

Mot s6 phuong trinh
lugng gidc khic.

phuong trinh: bic nhét, béc hai dbi
voi mot him sb luong gidc,
phuong trinh asinx + bcosx = c,
phuong trinh thuan nhét bic hai
d6i voi sinx va cosr, phuong trinh
¢6 sir dung cdng thic bién dbi dé
gidi,

Kining

Gidi thanh thao cic phuong trinh
thudc cdc dang néu trén,

b) 2costx = 3cosx+1=0;

¢) sinx + 12cosx = 13;

d) sin’ x - (1+ sﬁ)sinxcosx +{3costx =0

e) sinx + sin2x + sin3x = 0;
g) sin2x.sinSx = sin3x.sindx;

h) sin’ x + sin 3x = 2sin? 2x.
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CHUDE

MUC DO CAN PAT

GHI CHU

I1. TO HQP. KHAI NIEM XAC SUAT

1. Pai sb tb hop

Quy tic cong va quy
téc nhan.

Chinh hop. Hoédn vi.
T6 hop.

Nhi thirc Niu-ton.

Kién thire

Biét quy tic cong v quy téc nhén,
hodn vi, chinh hgp, t hop, cong
thirc nhj thirc Niu-ton.

Kiniing

- Burdc déu vén dung duge quy thc
cong vA quy tic nhan.

- Tinh dwoc sb céc hodn vi, chinh
hop, td hgp VA vin dung duge vio
bai todn cu thé.

- Biét khai trién nhi thic Niu-ton
401 voi mot s6 mi cu thé,

- Tim duoc hé 6 ciia trong khai
trién (ax + b)" thinh da thitc.

Vi dy. M6t 461 thi ddu bong ban gom 8 vin dong vién nam
va 7 vén dong vién nir. Hoi ¢6 bao nhiéu cach:

a) Cir vén dong vién thi dau don nam don nit?
b) Cir vén dong vién thi dau doi nam - nit?

Vi dy. Cho céc chi s6 1; 2; 3; 4: 5. Hoi ¢6 bao nhiéu s6 tw
nhién ¢ nim chit s6 d6i mdt khac nhau dugc thanh lap tir
cc chit sb da cho?

Vi du. Hoi ¢4 bao nhiéu céch chia mot 16p 6 40 hoc sinh
thnh c4c nhém hoc tAp ma moi nhém c6 8 hoc sinh?

Vi du.

) Khai trién (2x +1)'° thanh da thitc.

b) Tim hé 56 ctia x’ trong da thirc do.

Vi dy. Chimg minh ring véi moi n € N, ta c6
sl rcty 4 =2

Vi du. Chitng minh réng véi moi n € N¥, ta c6

0 2 4 I _ Al 3 5 -1
CQn t CQn + C2n Tt C2n - C2n + C2n + C2n Tt C2n :
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CHUDE

MUC DO CAN AT

GHI CHU

2, Xdc suat

Phép thir va bién
¢d. Xdc sudt cia
bién cb va céc tinh
chét co ban cila xdc
sudt,

Bién c0 xung khéc,
cdng thirc cong xdc
suat.

Bién ¢ ddc lap, cong
thitc nhan xc sudt,

Kién thire

- Biét duoc: Phép thir ngu nhién;
khong gian méu; bién c0 lién quan
dén phép thir ngdu nhién; dinh
nghia cd dién, dinh nghia thong ké
x4c suat ctia bién cd.
- Biét dwoc céc khi niém: bién co
hop; bién ¢0 xung khac; bién co
ddi; bién cd giao; bién ¢ doc Lap.
- Biét c4c tinh chat;

P(2)=0; P[Q)=1,0< P(A) <1,

- Biét (khong chimg minh) dinh If
cong va dinh 1f nhan x4c suét.

Kining

- X4c dinh duoc: phép thir ngdu
A A . z 'i :
nhién; khong gian mau; bien co
lién quan deén phép thir ngu
nhién.
- Biét vin dung cong thitc cong,
cbng thirc nhan x4c suat trong céc
bai tap don gidn.

Vi dy. Gieo mdt con siic sic (df)ng chﬁt).
2) Hay mo t4 khong gian mAu,
b) X4c dinh bién ¢ "xuét hién mit c6 56 16 chim".

Vi du. Gieo hai con siic sic. Tinh xdc suat cla bién co:
"tong 0 chdm trén mét xudt hién cua hai con sic sic béng
8",

Biét sir dung may tinh bo tii h tro tinh xdc sudt.

L8
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CHUBE MUC DO CAN DAT GHI CHU
3. Bién nglu nhién | Kizn thirc Vi du. Mot hop dung 8 vién bi o va 6 vién bi xanh, Léy bat
roi rac ki tir hop d6 4 vién bi. Goi X 12 50 vién bi xanh duoc chon

Dinh nghia bién
ngdu nhién of rac.
Ki vong todn,
phuong sai vi d9
léch chudn cia bién
ngdu nhién rof rac.

Biét dwoc: khdi niém bién ngiu
nhién rdi rac, phan bd xc suét cla
bién ngAu nhién rdi rac, Ki vong
todn, phwong sai, o léch chudn
ciia bién ngAu nhién rdi rac.

Kinang

- Lip va doc duoc bang phin bo
X4c suat clia bién ngau nhién r0i
rac vGi mot so it gid tri.

- Tinh duge ki vong todn, phwong
sai, 40 léch chudn cta bién nglu
nhién réi rac trong céc bai tap.

ra trong s c4c vién bi.
a) Mo ta khong gian mau.
b) Tinh gid trj ciia bién ngAu nhién X.

¢) Tinh ki vong, phwong sai, d 1éch chudn cia bién ngdu
nhién roi rac X,

1L DAY SO. CAP SO CONG. CAP SO NHAN

1. Phuong phap
quy nap todn hoc

Gidi thigu phuong
phdp quy nap todn
hoc va cdc vi du ap
dung.

Kién thirc

Hiéu dugc phwong phép quy nap
todn hoc.

Vi dy. Chimg minh rang n” + 11n chia hét cho 6 véi moi
neN',
Vi dy. Chitg minh ring vi moi n € N¥, ta ¢

12+22+32+...+n2:M¥+—1).
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CHU DK MUC DQ CAN PAT GHI CHU
Kining Vi du. Cho $b thuc x > -1. Chimg minh r'fmg voimoi ne N°.
, j taco (1+x)"2 .
Bift chch gidi mit sb b ton don | 2 01 T4 2148
gidn bing phuong phip quy nap
todn hoc.
2. Diiy b Kién thike Vi dy. Trong céc ddy s duoc cho dudi ddy, hy chi ra day
A A A U 3 0 :[v ’ t | chd :
Dy s  Bibt Quge Ko i dy o ci| " T Y0 AL 0, 8, B chdn
. . | cho day s6 (b3 iét ke cdc|a)2,5,8,11;
Déy s tang, ddy sd c:? dg ;0 (balzg c;i;: l:ft ke catc 3 I
gidm, pran 1; 0218 CONg HHC 008 QU 1 ) 1,3,5, T 214 L,

Diy 50 bi chan.

bing hé thirc truy hdi; bing céch
md ta); dy sb hiru han, v6 han.

- Biét tinh ting, gidm, bi chin cta
mt diy 0.
Kinang

Chimg minh dugc tinh téng, gidm,
bi chin cla mdt ddy sb don gidn
cho trudc.

1 2 3 n

C)= oy L
)2 5 10

!12 +1

d1,-1,1,-1,1,-1,..

Vi dy. Chimg minh réng day sb (u,) VO t, = %’%; 12 mot
n
ddy 50 giam va bi chin.

5 w4 § ook - +3 .
Vi du. Xéc dinh s0 thuc a dé day so (u,) véi u, = %—5 la:
) n

a) Mot day sb tang;

b) Mot day s6 gidm.

=
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CHU BE

MUC PO CANDAT

GHI CH(

3. Cép s6 cing

S0 hang tong quét
ciia cdp s0 cdng.

Tong n s0 hang dﬁu
cia mit cp sb
cong.

Kién thite
Biét drgc: khii niém cép s6 cong,
tmhchatuk- k12 voi k>2,

so hang tong quat u,, tong Syclan
50 hang du tién cia cip s6 cong.

Kining

Tim duoc céc yéu t6 con lai khi
cho biét 3 trong 3 yéu t6 w1ty 1,
d, S,

Vi du. Cho cdp 56 cong 1,4, 7, 10, 13, 16,... Xéc dinh u;, d
vatinh u,, S, theo n.

Vi dy. Cho cp s6 cdng ma sb hang ddu 14 1 v tong ciia 10
% hang dau tién 12 100, tim sb hang tong quét cia cép s0
cong do.

Vi du. Hay tim $b hang téng quét cia cép sb cong (u,), biét
ting tys - tyy = 30 VA s + uy = 450,

4, Cép s0 nhan
$6 hang tong quat

cua cép s nhan.

Tong n s6 hang dau
cla mot cdp sb
nhén,

Kién thire

Biét dwoc: khdi niém cdp b nhén,
tinh Chét H’% = Hp_ ey voi k 2 2,
56 hang téng quét u,, téng S, cian
s6 hang dau tién ciia cip s0 nhan.

Kining

Tim duoc cdc yéu té cdn lai khi
cho biét 3 trong 5 yéu (0 uy, Uy, 1,
(]; SH'

Vi du. Cho cép sb nhan 1, 4, 16, 64,.... Xdc dinh u;, g va
tinh u,, S, theo n.

Vi dy. Cho cap s0 nhan ma so hang dau 1a | va tong ciia bon
50 hang ddu tién 12 40. Tim 0 hang tong quét cua cap s
nhén do.

Vi dy. Cho dy sd (u,) xdc dinh bi uy = 1 Vi u,, = 5u, + 8
voi moi n 2 1. Ching minh rang ddy $6 (v,) voi v, = u, +2
1a mot cép 6 nhan. Tim s6 hang téng quat cua cﬁp s6 nhdn
do.

06
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CHU DK MUC DO CAN DAT GHI CHU
IV. GIOT HAN
1. Gidi han ciia ddy | Kién thic

50
Khai niém gii han
ciia dy s,

Mot s6 dinh If vé

gioi han ctia ddy s0.

A , A A
Tong cia cp s0
nhén i v6 han.
Diy 50 dan téi vo
cue.

- Biét khi niém gii han ciia day
b (thong qua vi du cu thé),

- Biét (khong chimg minh):

+Néy limu, = L viu,20, Ynthi
L20v limyi, =+L.

+Dinh Ii vé:

lim(u, £ v,), lim(u,.v,), lim2
Yy

Ki ning

- Biét van dung;

liml ={
n

|
lim—==0;
n

Vi du. Cho day s6 (u,) voi u, =%, neN.

w | o

2) Chimg minh rng 4L <
uﬂ

b) Bing phuong phép quy nap, chimg minh ring

n
0<uu<(2) :
3

¢) Chimg minh réng ddy s6 (u,) ¢ gidi han.

Vi du
n+tl o nt 4l
a) Tinh lim—; b) Tinh l'mz_"
" n“+n
, T T ST I
Vi dy. Tinh tong cua cp sd nhan: |, TR

Vi dy. Tinhlim
Mm+1

=

. |
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CHU BE

MUCDQ CAN DAT

GHI CHU

limg" =0 v6i [g[ < 1
dé tim gidi han ctia mft sb ddy sb
don gién.
- Tim dge tng clia mdt cop sb
nhén lui v han,

2. Giéi han cia
ham s6

Dinh nghia.
Mt sb dinh 1f vé

giéi han cia ham
s,

Mé rong khai niém
gi6f han ciia ham s
(gi6i han mot bén,
gioi han ¢ vo cuc
va gidi han vo cuc).

Kién thirc
Biét khéi niém gioi han clia ham
b, gioi han mt bén,

Biét (khong chimg minh):

-Néu lim f(x)=L VA f(x)20

X—)Xo

voi moi x # xp thi L 2 0 va

lim f(x) = VL.

I—)XO
-Dinh i vé;

lim [f(x)g(x)] ;

=5

Khong diing ngon ngit €; 8¢ dinh nghia gi6i han cia him

A
S0.

Vi du. Tinh lim (x* - 3x + 4).
=2

Vidu, Tinh lim \x% -1,

-1t
Vi du. Tinh lim (2% - 3x+5).
Y=o
xz -5x+4
Vidy. Tinh lim ———

] B ol |

2 =51 41

Vidu. Tinh lim :

X=-0 3y

+1

<6
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CHU BE MUC DO CAN PAT GHI CHU
- Vide Tih i o5t
xl_l)'n;o[f(x).g(x)], . oyt -]
i Vide Tk tim (z-Ve +1).
lim — . PR
x-xp 8(%)
Vidy T tim SR
1=0" X=vx
Kining ;
, Vi dy. Cho ham s0
Trong mt s0 trwéng hop don
gian, tinh dugc: -1 Khi x<-2
f(x)= \/T_ .
- Gi6i han cla him sb tai mot 20+ Khi x>-1
diém; . -
Tim céc gidi han sau (néu cd):
- Gidi han mgt bén;
lim f(x), lim f(x), lim f(x).
-Gidihanciahamsb o #00; |27  xa(2)f 4072
L 0 =
- Céc gi6i han dang 6; )
3. Ham s lién tue | Kién thite Vi du. Xét tinh lién tuc cia ham s6

Dinh nghia ham s6
lién tuc tai mot diém,

Biét duoc;

2
X =347
flx)= 7

¥+l

taix=3.
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CHU BE MUC DO CAN PAT GHI CHU
ham s lién tuc tién | - Dinh nghia ham s6 lién tuc (tai | Vf dy. Cho ham s6
mjt khoing, mot|mot diém, trén mgt khoang, mot :
doan. doan). X =3x+2 Wi x#)
- Ao fW=1 x-2
Mot so dinh 1i vé |- Dinh li vé tong, hiéu, tich, thwong I ki r=2

ham s lién tyc.

cila cdc ham s6 lién tuc.

- Pinh i vé ham da thic, phan
thire hifu ti lién tuc trén tip xdc
dinh cua ching.

- Dinh Ii (gid tri trung gian): Gia
sit hm s6 f{x) lién tuc trén doan
[a; b]. Néu fla) # f(b) thi véi mbi
sb thyc M nim gitia fla) va fb),
ton tai ft nht mt diém ¢ € (a; b)
sao cho fic) = M.

Kining

- Biét img dung c4c dinh If ndi trén
d& xét tinh lién tuc clia mot s6 ham
6 don gian.

- Biét chimg minh mgt phuong
trinh ¢d nghiém dya vao dinh li
gid tri trung gian.

Chimg minh ring ham s6 d6 lién tuc tai x = 2.

Vi dy. Chimg minh ring phuong trinh x’cost + xsinx + 1 = 0
cd nghiém thugc khoang (0; 7).

o
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CHU DE MUC DO CAN DAT GHI CHU

V.DAO HAM

1. Khdi niém dao | Kién thirc Vidy. Choy=5¢" + 3+ 1, tinh y'2).

ham Lo i

- Biét dinh nghia dao ham (tai mdt | Vi du. Choy = x"= 3x. Tim y(x).

Dinh nghia. diém, trén mjt khodng). , P
Vi du. Viét phuong trinh tiép tuyén véi do thi him s

Cich tinh. - Biét y nghia hinh hoc va ¥ nghia

Y nghia hinh hoc
va ¥ nghia co hoc
clia dao ham.

co hoc ctia dao ham.
Kining

- Tinh duoc dao ham cla him ldy
thira, ham da thic bic hai hodc
béc ba theo dinh nghia.

- Viét dugc phuong trinh tiép
tuyén ciia d0 thi ham s tai mot
diém thude do thi

- Biét tim tdc d9 tic thoi tai mot
thoi diém ctia mdt chuyén dong c6
phuong trinh § = f{1).

y= 12, biét ring;

) Tiep diém c6 hoanh d9 12 2;

b) Tip diém 6 tung 6 a 4;

¢) He s géc cia tiép tuyén bing 3.

Vi dy. Mot chuyén dong cd phuong trinh

§=3¢ +5t+ 1 (1 tinh theo giy, S tinh theo mét)

Tinh tdc d0 tai thoi diém £ = 1s (v tinh theo mys).

900C - 8 - 21 Ag8u gz 90§
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CHU BE MUC DO CAN PAT GHI CHU
2. Céc quy tic tinh | Kién thite Vi du. Tinh dao him ciia him s6
d h\ B h‘ ¥ 4 ’
?o ?m' WA pig quy tac tinh dao ham cua 2 -3+l
ciia ham hop L ven . = :
tong, higu, tich, thuong cia cic Partl

Dao ham cia tdng,
hiéu, tich, thwong
ciia c4c ham 6.

Pao ham cia him
hop.

ham s6; ham hop va dao ham ctia
ham hop.

Ki ning

Tinh duge dao ham cia ham s6
duge cho & cc dang ndi trén.

Vi du. Tinh dao ham cua
y= (Jc2 + x)m.
Vi du, Tinh dao him clia c4c ham s:

2)y=(3x+ 1) +2)(3¢ +6);

3 10
b)y= X =5x+1 .
x2+7x+9

3. Pao ham ciia
cde ham s0 lwong
giac

Kién thirc

. . sinx
- Biet dwoc lim o
=0 X

- Biét dwoc dao ham cia mot s0
ham s0 lugng gidc.

Vi dy. Tinh
a) l-cgsh : b) lim 1—00322):0053,7(.
-0y =0 X

Vi dy. Tinh dao hm clia céc ham sb:

a) y = tan(3x);

b) y = tan(sinx).

96
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CHUDE

MUC PO CAN PAT

GHI CHU

Kining

A . Sinx
- Biét van dung lim — =1 trong
=0 X

mdt s gidi han dang -g don gian,

- Tinh duoc dao him cia mot sb
hamn 56 ugng gidc.

4. Vi phan

Kién thit

Bict duoc dy = y'dx.
Kindng

Tinh duoc:

- Vi phén ciia mdt him s

- Gid tri gin diing cla ham sb tai
mdt diém nhr vi phan.

Vi dy. Cho ham s§ f(x) = . Tinh vi phan clia him sb tai
diém x = 2 img véi Ax=0,01.

Vidy. Choy= 22 = 3x+1, Tinh dy.

Vi dy. Tinh gén ddng gid trj cia sin 45°30.

Pl .

5, Pao ham c4p cao

Dinh nghia dao ham
cép cao,

Kién thire

Biét khai niém dao ham cép cao.

—

Vidy.Cho )=, Tih /00
Vi dy. Mot chuyén dong c6 phuong tiinh

§ =1 +4 +5 (¢tinh bing gidy).

LG
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CHU BE MUC PO CAN DAT GHI CHU
Cich tinh, Ki niing Tinh gia toc ciia chuyén dong tai thoi diém £ = 2.
Y nghia co hoc cia | - Tinh duge dao ham clp cao ciia
a0 him cép hai. | mdt s6 ham s6 don gidn.

- Tinh duoc gia thc tic théi cia
mdt chuyén dong c6 phuong trinh
§ = f{t) cho trudc.

LawSoft

THU VIEN PHAPLUAT
www. ThuVienPhapLuat.Com

VL. PHEP DOT HINH VA PHEP DONG DANG TRONG MAT PHANG

1. Phép bién hinh

Kién thire

Biét khai niém phép bién hinh.
Kining

- Biét mot quy tic twong img o6 13
phép bién hinh hay khong,

- Dyng dugc anh clia mt diém
qua phép bién hinh d cho.

Vi du. Trong mét phang, xét phép chiéu vudng goc 1én
duong thing d.

2) Dymg anh ciia diém M qua phép chiéu d6.

b) Phép chiéu d6 ¢ 1a phép bién hinh khong?

2, Phép i ximg
truc

Dinh nghia, tinh
chat.

Kién thic
Biét dwoc:

- Dinh nghia cia phép dbi ximg
truc;

Vi dy. Trong mét phing cho duong thing d v ba diém A, B,
C khong thing hang. Dung anh cia tam gidc ABC qua phép
doi ximg truc d.
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CHUDE

MUC BQ CAN DAT

GHI CHU

Tryc doi ximg cta
mot hinh.

- Phép doi ximg truc ¢6 céc tinh
cht cita phép doi hinh;

- Biéu thitc toa 9 cia phép dbi
ximg qua moi truc toa do;

- Truc d6i ximg ctia mdt hinh, hinh
¢6 tryc ddi ximg.

Ki ning

- Dung dugc anh cla mdt diém,
mdt doan thing, mt tam gidc qua
phép ddi ximg truc.

- Viét duge biéu thirc toa d cla
mit diém dbi ximg voi diém da
cho qua truc Ox hodc O.

- Xac dinh dge truc d0i ximg cda
mdt hinh.

Vi du. Cho tam gidc ABC. Goi H 12 tryc tAm cta tam gidc
d6, H' 1 diém d6i ximg ciia H qua canh BC. Chimg minh
ring H' thudc drdng tron ngoai tiép tam gide da cho.

Vi du

2) Cho diém M(1; 2). X4c dinh toa do clia cic diém M' v
M" twong tmg 12 c4c diém d6i ximg cila M qua c4c tryc Ox,
Oy.

b) Cho dudmg thing d ¢ phuong trinh y = 2x + 3, Viét
phuong trinh duéng thing d' d6i ximg véi duomg théng
qua truc Oy.

Vi dy. Trong sb cdc hinh sau: tam gidc cin, hinh vudng,
hinh chir nhét, hinh tron, hinh thang vudng,..., hinh ndo cd
truc dbi ximg? Chi ra céc truc dbi ximg (néu c6) cia céc
hinh do.

Vi dy. Cho go¢ nhon xOy va diém A nim trong gc d6. Hay
xéc dinh diém B trén Ox, diém C trén Oy sao cho tam gidc
ABC c6 chu vi nhd nhat.

3. Phép dbi ximg
tam

Kién thirc

Biét duoc:

Vi dy. Cho diém O va céc diém A, B, C. Hiy dimg anh clia
tam gidc ABC qua phép ddi ximg tim 0.
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CHU BE MUC DO CAN DAT GHI CHU

Dinh nghia, tinh |- Dinh nghia cta phép dbi ximg | Vi dy. Cho tam gidc ABC. Goi H Ia tryc tAm clia tam gidc,
chat. tam; H'1a diém d6i ximg cia H qua trung diém canh BC. Chimg

o o , minh rang H' thudc dromg tron ngoai tiép tam gidc da cho.
Tam doi ximg ciia | - Phép d6i ximg thm c9 céc tinh st g HONNE0ALLIEpam g

mot hinh. chét clia phép doi hinh; Vi du. Cho diém M(1; 3), xéc dinh toa do cua ditm M' 13

L ‘ .. | diém dbi ximg ciia M qua gbc toa do.
- Biéu thirc toa d cia phép doi 6 TRER A

xing qua gbc toa d0; Vi du. Cho vi du vé hinh ma n6 ¢6 vd s6 thm di ximg.

- Tam di ximg clia mdt hinh, hinh | V¥ dy. Cho géc nhon xOy v diém A ndm trong géc d6. Hay
¢6 thm doi ximg. dimg dirdng thng d di qua diém A va cét O, Oy twong {mg
tai B va C sa0 cho A 14 trung diém ciia BC.

Kinang

- Dymg duoc anh ciia mdt diém,
mdt doan théing, mdt tam gidc qua
phép ddi ximg tam.

- Xéc dinh dugc biéu thirc toa d
clia mdt diém d6i ximg véi diém
di cho qua géc toa do.

- Xic dinh duoc tim doi x(mg cia
mot hinh.

001

=

Ooft = Tel: +84-8 3845 6684 = www. ThuVienPhapLuat.com

aw

900C - 8 - ¢l A83u ZZ OS
900CT - 8 - TI Ae3u [Z OS



CHU PE MUC PO CAN DAT GHI CHU
4, Phép tinh tién | Kién thire
Dinh nghia, tinh | Biét duoc: Vi du. Cho vecto 7va ba diém khong thing hang 4, B, C.

chat, biéu thirc toa
do.

- Dinh nghia ciia phép tinh tién;

- Phép tinh tién ¢6 céc tinh chit
clia phép doi hinh;

- Biéu thitc toa d§ cla phép tinh
tién.

Kindng

Dimg dugc anh clia mot diém, mdt

doan thﬁng, mit tam gidc, mjt
dudng tron qua phép tinh tién,

Dyng 4nh cia tam gidc ABC qua phép tinh tién theo vecto

-

V.,

Vi dy. Cho trudc dwdng tron tim O va hai diém A, B. Diém
N chay trén (0). Tim tap hop diém M sao cho AB = NM .

Vi du. Cho ditm M(1; 2). Xac dinh toa do didm M' 13 anh
clia M qua phép tinh tién theo vecto 7 (5; 7).

Vi du. Cho tam gidc ABC. Goi M, N, P theo thir tu 1a trung
diém cia céc canh BC, CA, AB. Goi 0, I; twong {mg [ thm
durdmg trdn ngoai tiép va nd tiép tam gide APN. Goi 0y, I
firong tmg 13 tAm dudng tron ngoai tiép va ni tiép tam gide
PBM. Goi Os, I; tuong g 13 tim duong trdn ngoai tiép va
ndi tiép tam gidc MCN. Chimg minh: 40,050, = Aljlyly.

5. Khdi niém ve
phép quay

Kién thire
Biét duqc:
- Dinh nghia ctia phép quay;

- Phép quay c6 cic tinh chit cia
phép doi hinh,

Vi dy. Cho diém O va tam gidc ABC. Dyng énh cia tam
gidc ABC qua phép quay tim O véi:

a) Géc quay 60° nguoc chiéu kim dong ho;

b) Géc quay 90° theo chiéu kim dong ho.
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CHUDE

MUC DO CAN DAT
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Kinang

Dung dirge 4nh ciia mdt diém, mot
doan thing, mdt tam gidc qua phép
quay.

6. Khdi niém vé
phép déi hinh va
hai hinh bing nhau

Kién thitc
Biét dwoc:
- Khéi niém vé phép doi hinh;

- Phép tinh tién, dbi ximg truc, déi
ximg tim, phép quay la phép doi
hinh;

- Néu thyc hién lién tiép hai phép
doi hinh thi ta dwoc mdt phép doi
hinh;

- Phép ddi hinh: bién ba diém
thing hing thinh ba diém thang
hang va thir tu giita céc diém duoc
bao toan; bién dudng thang thinh
duong thing; bién tia thanh tia;
bién doan thang thanh doan thing

Vi dy. Qua phép doi hinh, tryc tam, trong tAm,... cua tam
gidc ¢d duoc bién thanh tryc tAm, trong tAm,... clia tam gidc
anh khong?

Vi dy. Hai tir gidc 10i ABCD v ABCD' c6 AB = A'B,
BC = B'C, CD = C'D', DA = D'A' vi géc BAC biing géc
B'A’'C’. Chimg minh rﬁng hai tir gide d6 bang nhau.
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CHUDE

MUC DO CANDAT

GHI CHU

bing nd; bién tam gic thinh tam
gidc bing né; bién gc thanh géc
bang nd; bién duomg tron thanh
dudng trdn ¢ cing bén kinh;

- Khi niém hai hinh bang nhau.
Kining

- Bugc du vin dung phép doi
inh dé gidi céc bai tap dom gian.

- Nhén biét duoc hai hinh bing
nhau trong truong hop don gidn.

7. Phép vi tw

Dinh nghia, tinh
chat,

Tam v tu cua hai
dudng tron.

Kién thitc
Biét dugc:
- Dinh nghia phép vi ty.

- Tinh chét cta phép vi tr (bién
hai diém M, N lan luot thanh hai
diém M, N'thi M'N'=| K| MN);

- Anh ciia mt dudng tron qua mot
phép vi tu.

Vi du. Cho diém 0 va cic diém 4, B, C. Dyng anh ctia tam
gidc ABC qua phép vi tw tim O'ti 50 2.

Vi dy. Tam gidc ABC ndi tiép duong tron tam O, bén kinh
R. Céc dinh B, C c6 dinh con dinh A chay trén (0). Tim tap
hop trong tdm G cua tam gidc do.
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